Az x =y = z = 1 nyilvan megoldéasa az egyenletrendszernek. Allitjuk, hogy mas megoldasa nincs, ezt az x, y és z
elgjelére vonatkozo diszkusszioval latjuk be.

I eset. z >0,y >0, z> 0. Ekkor az z, y, z valamelyike nem kisebb 1-nél, legyen ez x. Ha y > 1, akkor z < 1, és
igy az (1) és (3) kiilonbségeként adodo

(4) (@ =2®) = (P~ + (= 2°) =0

nem allhat fenn. Ha y <1 és z > 1, akkor (2) és (3) kiilonbsége, ha pedig y <1 és z < 1, akkor (1) és (2) kiilonbsége
nem lehet 0. Igy y = 1 és ebbdl konnyen kovetkezik, hogy x =1 és z = 1.

IL eset. . < 0,y <0, z < 0. Az (1), (2), illetve (3) feltételek alapjan y, z, 2 < —V/3 = —ag. Ha most z, y, 2 < —ay,
valamilyen a,, > O-ra, akkor (3) alapjan P =3-y—22>3+a,+ ai > af’l, azaz T < —a?/z = —ay41. Hasonléan
kapjuk, hogy ez y-ra és z-re is igaz. Igy =, y és z kisebb (—a,)-nél minden n-re, ahol ay = V3 és Qpt1 = af’l/2. De

lim a, = 400, azaz ilyen x, y, z nem létezik.
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III. eset. Az x, y, 2 koziil pontosan egy pozitiv, feltehetjiik, hogy = < 0,y > 0, z < 0. (1) alapjan y? = 3—2®—2 > 3,
azaz y > V3. (2) szerint © = = 3 — 2% — 3% < 3 — (V/3)® < =2, majd ismét (1) szerint y*> > 3 — 2® > 11, ahonnan
y >3 = by. Hasonléan ha y > b, > 3, akkor r =3 — 2% —¢®* <3 -03(< 0) ésy? >3— 2% >3- (3—b3)® > b8, amibol
y > b3 =byy1. Igy y > b, minden n-re, ami Jlim by, = +o00 miatt lehetetlen.

IV. eset. Az x, y, z kozott két pozitiv van, feltehetjiik, hogy = > 0,y > 0 és 2z < 0. (2) alapjan 0 < z + 22 = 3 — 3,
ahonnan y < V3 < 1,5. (3) szerint 22 = 3—y— 2> > 3—1,5, amib6l © > 1,2. Ezeket az egyenlStlenségeket még egyszer
alkalmazva 1,2 <z + 22 =3 —¢3, azaz y < /18 <13 és 2> =3 —y—2>>3-1,3>1,3%

A szamtani és a mértani kozép kozti egyenlStlenség alapjan

=1

3

(—z)—|—(1—z)—|—(2—|—22))3

92— 2) = (=2)(1— 2)(2+22) < < 3

ha —1< 2 <0, igy z — 2° > —0,5, minden z < 0-ra.

Most kiilonboztessiink meg két esetet. Ha y > 1, akkor 4> —y > 0, tovabba z > 1,3 miatt 2% —2? > 1,33 -1,32 > 0.5,

ezért,
(2 =)+ (W2 —y)+ (2= 2°) > 05+0+(-05) =0,
ellentétben (4)-gyel. Végiil ha 0 < y < 1, akkor y?—y > —0,25, tovabba (3) alapjan 22 > 2, azaz 2> —2? > 21/2—-2 > 0,8
igy
(2% —2?) + (v® —y) + (z — 2%) > 0,8+ (—0,25) + (=0,5) > 0,

tehat most sincs megoldas.

Mivel az Gsszes esetet megvizsgaltuk, valoban nincs méas megoldés.
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