Jeloljiik a jegyek Gsszegét S-sel. Mivel S™ n-jegyd szam, azért
10"t < s <10,
és igy

(1)

10 <5 < 10.
V10
Az n =1 esetben nyilvan minden egyjegyi szam megfelel a kovetelményeknek.

Ha n > 2, akkor (1) szerint S > 10/v/10, tehat S > 4.

Az S = 4, 5, 6 szamoknak nincs olyan hatvanyuk, mely megfelelne. A 4™ hatvanyok koziil ugyanis csak a 42
hatvany jegyeinek szdma egyenls a kitevivel, de a jegyek Osszege itt sem egyenls az alappal. Az 5™, 6" hatvanyokban
pedig az utols6 jegy mindig 5, illetve 6, tehat a jegyek Gsszege (n > 2 mellett) mindig nagyobb az alapnal.

Az S =7 alap els6 és egyetlen megfelels hatvanya a negyedik: 74 = 2401, jegyeinek sszege 7. Az ezt kovets 7°, 7°
hatvanyoknak ugyanis mar az utolso jegye tal nagy (7 és 9), 77 pedig mar csak hatjegyii.

Az S = 8 sszegnek egyetlen megfelels hatvanya a kobe: 8 = 512. Az S — S kiilonbség ugyanis oszthato 9-cel,
ha S™ megfelels szam, hiszen S™ ugyanannyi maradékot ad a 9-cel valoé osztasnél, mint a jegyeinek az Osszege, ami
egy megfelels szamnal éppen S. Emiatt S = 8 mellett csak azokat az n kitevSket érdemes vizsgalni, amelyek mellett
(8™t — 1) oszthato 9-cel. Kilenccel osztva 8 hatvanyai felvaltva 8 és 1 maradékot adnak, igy csak paratlan kitevs
johet szoba. Ezek utolso két jegye rendre:

8 =...12, 8 =...68, 8 =...52, & =...28, 81=..92

Ezek kozott 8% — mint lattuk — megfelel, 8% és 8°-ben mar az utolso jegy tul nagy, 87 = (210)2 - 2-ben az els6 jegy 2,
tehat az utolsé két jegyre kapott 5 és 2 tal nagy, vegiil 811 < 1010, és ett6l kezdve 8 hatvanyaiban a jegyek szdma mar
kisebb a kitevonél.

Ha végiil S = 9, akkor S? = 81 az egyetlen megfelels hatvany. Logaritmalva, (1)-et, kapjuk, hogy

1
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tehat n < 1(1 — 1g 9), azaz n < 21. Mivel 9 hatvanyai felvaltva 9-re és 1-re végz6dnek, csak az 1 végzédeést ado,
azaz paros kitevsji hatvanyok jonnek szoba. Elsallitjuk 9% = 81 els6 10 hatvanyanak az utolsé harom jegyét. Jeloljiik
81"-ben a szazasok szamat A,-nel, a tizesekét B,, -nel, akkor

(1004,, + 10B,, + 1)(80 + 1) = 800A4,, + (104,, + B,, + 8)10 + 1.
Eszerint venni kell a 10A4,, + B, + 8 + 80A4,, szdm utolso6 két jegyét:

812 =...561, 813 =...441, 81*=...721, 81°=...401, 81°=...481,
817 =...961, 81%=...841, 819=...121, 819 =.. .801.

Tehat csak 81° és 819 johet szoba. ElGallitjuk ezek utolsé négy jegyét:
812 = ...6561, 81%=...6721, 81%=...1841, 81°=...4401, 81°=...9121

tehat ezek sem felelnek meg.
Ezzel vizsgalatunkat befejeztiik, lényegében a kovetkezd szdmokat talaltuk megfelel6knek: n = 1-re: 1, 2, 3, 4, 5, 6,
7,8,9; n=2re: 81; n = 3-ra: 512; n = 4-re: 2401.



