Jeloljiik az adott szakaszok hosszat csokken sorrendben a, b, ¢, d, e bettvel, azaz a =2 b 2 ¢ = d 2 e. Megmutatjuk,
hogy az
I a,b,¢, 1. b,c,d, I ¢ d, e

szakaszhdrmasokbol szerkesztett haromszogek koziil legalabb az egyik hegyesszogi.
Az ellentétes esetben ugyanis mindharmukban a legnagyobbik szog cosinusa 0 vagy negativ volna, tehat a cosinus-
tétel alapjan egyidejien fennallana

(1) a? 2 b+ és
(2) V> +d* és
(3) > d* + et

Ezek 0sszegébdl pedig ¢ 2 e figyelembevételével
(4) a® 2 +2d* +e? 22d* +2e* = (d+e)* + (d—e)® = (d+e)?,
azaz — mivel (pozitiv) szakaszokrol van sz6 —

azd+e

kovetkeznék, ami ellentmondasban van azzal, hogy az a, d, e szakaszharmasbol lehet haromszoget szerkeszteni.
Eszerint (1), (2) és (3) koziil legalabb az egyik nem all fenn, akkor pedig a megfelel haromszognek még a legna-
gyobbik szoge is hegyesszog.
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 Megjegyzés. Bizonyithatjuk (4)-et (2) felhasznélasa nélkiil is, illetve (2)-t a gyengébb b = c egyenlStlenséggel potolva.
Igy (1)-bdl, a (3)-at is felhasznalva
a® = 2c? = 2(d* + €?).

Eszerint méar az I. és I1I. haromszogek koziil is legalabb az egyik hegyesszogi.



