A polinom kozéps6 harom tagjanak Q(x) dsszegére also becslést adunk. Avégett, hogy a foltevést felhasznalhassuk,
||, |2°| és |2°| mindegyike helyett vagy |z|-et, vagy |z%|-et fogunk frni, s ezért szétvalasztjuk 1 > |z > |z[? > |z|* és
az 1 < |z| < |z)® < |z|® esetet.

Az abszolut értékekre ismert nagysagviszony-tételek alapjan

Q(z) = ax® + b2’ + cx 2 —|ax® + ba® + cx| = —{|ax®| + |b2®| + |cz|} =
3 2
= —{lal - [«]” + 18] - [«]” + |e] - [},

ebbdl a foltevés vazolt alkalmazéasaval

ha |z| < 1, akkor Q(z) = —(|a| + |b] + |¢|) - |z| = V2. |,
ha [x] > 1, akkor Qz| = —v2- [a|?,

tehat a két esetben rendre
(1) P(z) = a* = V2 |z|+1, ill. P(z) = 2* = V2 |z® + 1.
Ezek alapjan elég azt belatnunk, hogy

(2) 2 —V2x+ 1>0, ha 0<z<1,
(3) 2 —V2234+1>0, ha z2>1,

hiszen ezekkel minden negativ z-re is teljesiil (1) megfelels egyenl6tlensége; végss soron pedig mert igy mar belatjuk,
hogy P(z) értéke minden valos z-re pozitiv, tehat az allitas igaz.

Allitasunk (2) része x = 0 esetén igaz. A (+1)-es tag marad a dont6 mindaddig, amig 0 < = < 1/v/2, hiszen igy
(2) masodik tagja nem kisebb, mint (—1), tehat a bal oldal nem kisebb, mint z*. Ha pedig 1/v2 < = < 1, akkor
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zt =22 2P > 5132,
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alakra hozhat6, ami pozitiv. Ezzel (2)-t bebizonyitottuk.

Most méar a (3) bizonyitaséra elég megjegyezni, hogy = 1 esetében teljesiil allitasunk, x > 1 esetében pedig
visszavezethets a (2)-re:

és ezzel a csokkentéssel a bal oldal

€T

x4—\/§x3+1=x4<<§)4—\/§<1>+1> =24 = V22 +1),

1
ahol z = —, ésigy 0 < z < 1 és az utols6 alak mindkét tényezGje pozitiv. — Ezzel bizonyitasunkat befejeztiik.
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