a) A paraboldhoz a P(t, t* + 1) pontban fektetett érinté egyenlete
y— (12 +1) =2t(x — 1),

eszerint az érinté az x tengelyt az
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abszcisszaju @ pontban metszi. (t = 0 kizarhato, mert a (0; 1)-beli érint6 nem metszi az = tengelyt, nem jon szoba
P;-ként.) Eszerint a feladat a (P, Py, ..., P,) pont-n-es abszcisszaibol allo T' (t1, ta, . . ., t,) szAm—n-esre azt koveteli,
hogy i =1, 2, ..., n — 1 mellett teljesiiljon
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és az innen ¢ = n mellett adodo t,+1 egyenls legyen ¢1-gyel.
Megoldasunk alapja az a (szerencsés) észrevétel, hogy ha «; olyan szog, melyre ctg a; = t;, akkor

ctg? a; — 1
t- = " = t 2 iy
e 2ctg oy cie =

tovabba az, hogy minden val6s ¢; szdmhoz egyértelmien taladlhato olyan «y, melyre 0 < a3 < 7 és ctg oy = t;. Ekkor
a t; szdmok elGallithatok «; felhasznalasaval: _
ti = ctg 277 ay,

és a tp41 = t; kovetelmény igy alakul:
ctg 2"y = ctg .

Eszerint 2"y és a; kiilonbsége a m-nek egész szdmu t6bbszorose:

s

(2”-1)@121457'(, alzk-ﬁ,

ahol, tekintettel a 0 < a; < 7 el6irasra
0<k<2"—-1
Mindezek szerint minden, a feladat kovetelményeinek eleget tevé P;, Q; pont-n-es egy

km
2n — 1

t; = ctg (k=1,2,...,2" = 2)

kezddértékd és az (1) rekurziobol szamitott 7' szam-n-eshez tartozik hozza, és megfelel pont—n-est csak ilyen szam—
n-es ad.

A megfelel pont—n-esek szama természetesen kisebb, mint 2 — 2, hiszen minden pont—n-est legalabb 2 kiilonb6zé
pontja alapjan kapunk meg, nem lehet tehat Py = P;, tehat Q;11 = Q; sem; viszont — mint az 1660. feladatban]
lattuk — n = 2 esetén mar van megoldasa feladatunknak [és az minden n = 2m (péros szam) esetén megfelel].

b) n = 6 esetén — mint kénnyen lathaté — a
k=1, 3,5, 7, 11, 15, 19, 23, 31
értékek 6 egymastol kiilonbo6z6 pontbol allé rendszereket adnak; a
k=21
érték mellett Py = Ps = Py és Py = Py = P (ez az 1660. feladat megoldasa, 21/(2° — 1) = 1/3); végiil a
k=9, 27

értékek mellett pedig P, P», Ps kiilonb6z6 egymastol, P, = Pj, és innen kezdve a pontok ismétlédnek. Eszerint a
kiilénb6z6 pont—6-osok szama 12. (Felfogéas dolga, hogy az utobbi két tipusa pontrendszert elfogadjuk vagy kizarjuk.
A feladat nem zarta ki, hogy ugyanaz a pont t6bbszor szerepelhessen a rendszerben.) Az abra a k = 11 mellett adodo
pontrendszert mutatja be, x-tengely menti nytjtassal

1Lasd a megoldast K. M. L. 39. (1969) 128.






