I. megoldas. Jeloljik a H = ABC héaromszog beirt korét k-val, kozéppontjat O-val. Azt kell megmutatnunk,
hogy a Hy = Ay B1C1 haromszog keriiletfelez6 egyenesei atmennek O-n. Nyilvan elegends ezt az egyik keriiletfelezére
belatnunk, vagyis elegendd azt bizonyitanunk, hogy a C10 egyenes felezi a H; keriiletét (1. abra).

Jeloljiik H-nak az AB oldaldhoz hozzairt kiils6 érinté korét k'-vel, a k, k' korok AB-n levé érintési pontjait E-vel,
illetve F'-vel. Mivel egy korhoz egy kiilsé pontbol hizott érintGszakaszok egyenlsk, a CA+ AF' és CB + BF' 6sszegek
egyenlSk a C-bol k’'-hdz hizott érintészakaszok hosszéval, és igy egymassal is egyenlék. A CF’ egyenes tehat felezi
H keriiletét. Es mivel H és H; centrélisan hasonlok (kozos stlypontjukra nézve), azért megfelel§ csicsaikbol kiindulo
keriiletfelezs egyeneseik parhuzamosak egyméssal, elegendd tehét azt bizonyitanunk, hogy C10 || CF’.

A k és k' korok kiilss kozos érintéi C-ben metszik egymast, eszerint létezik olyan C' centrumi kicsinyités, amely
k'-t k-ba viszi. Vigye ez a kicsinyités az I’ pontot F-be, ekkor k-nak F-beli érint6je parhuzamos AB-vel. Emiatt EF
a k atmérGje és O felezi EF-et. Az AE, BF' szakaszok egyenlSk, mert mind a ketté H félkeriiletének és a BC oldalnak
a kiilonbségével egyenls. Emiatt C) felezi az EF’ szakaszt. Tehat a CF’'-vel azonos FF' egyenest az E centrumbol
felére kicsinyitve OCi-et kapjuk, igy OC; || FF’, amint azt bizonyitani akartuk.

Balog Jdanos (Budapest, 1. Istvan Gimn.)

II. megoldas. Ismét azt bizonyitjuk be, hogy a C10 egyenes azonos a H; héaromszog C cstcsdhoz tartozod
keriiletfelez6 egyenesével. Forgassuk ré az A; By egyenes Bi-en, illetve Aj-en tuli meghosszabbitasara a B;Ch, illetve
A, C1 szakaszt, a kapott végpontokat jeloljiik As-vel, illetve Bo-vel. Jeloljik az A By szakasz felezGpontjat Co-vel,
ekkor C1Cy nyilvan H; keriiletfelez6je. Az AsB1Cy haromszog egyenls szaru, igy az As-nél, és C1-nél levs szogei
egyenlGek. Az As-nél levs szoge viszont egyenls az ACT Ay szoggel is, mert valtoszogek. Tehat Cq As felezi az AC1 By
szOget és emiatt parhuzamos H-nak B-beli szogfelezGjével, OB-vel. Hasonldan lathato be, hogy Cy By parhuzamon
OA-val (2. 4bra).

2. dabra

Ezek szerint az ABO és By A5C1 haromszogek megfelel oldalai parhuzamosak, a haromszogek centralisan hasonlok,
és igy parhuzamosak a megfeleld sulyvonalaik is. A C;0, C1Cy sulyvonalaknak Cy pontjuk kizos, ezért ez a két egyenes
azonos, és ez épp az, amit bizonyitani akartunk.

Fiiredi Zoltan (Budapest, Moricz Zs. Gimn.)

Megjegyzés. Feladatunk geometriailag jellemzi azt a pontot (a keriiletfelezs egyenesek metszéspontjat), amelynek a
P. 76-ban csak a létezését bizonyitottuk be. Osszehasonlitva a két probléma megoldasat, azt talaljuk, hogy a mostaninak
a megoldasa egyszertibb, noha benne tébbet bizonyitunk a létezésnél. Ez azonban nem megleps: gyakori, hogy egy
konkrét tulajdonsagot, jellemzést altalaban kénnyebb bizonyitani, mint valaminek a létezését.



