Jeloljiik D,,-nel az n-nél nem nagyobb természetes szamok koziil azoknak a halmazat, amelyeknek van 1-nél nagyobb
kozos osztojuk n-nel, és jeloljiik d(n)-nel a D,, halmaz elemeinek a szamat. Feladatunk allitasa azt jelenti, hogy nincs
olyan n természetes szam, melyre d(n) értéke 10 volna. Ezt fogjuk bizonyitani, és rogton feltessziik, hogy n > 1, hiszen
d(1) = 0.

Ha n primszam, vagy egy primszam hatvanya, azaz n = p¥, ahol p primszam, és k > 1, akkor

Dn = {pa 2pa 3pa ceey pk_l p}a

tehat d(n) = p* 1, ami ugyancsak primszamhatvany — vagy 1. Ilyen n-ekre tehat d(n) értéke nem lehet 10.
Minden mas természetes szam felbonthaté két egymashoz prim, 1-nél nagyobb természetes szam szorzatara. Legyen
n = a - b az n-nek ilyen — de kiilénben tetsz6leges — felbontasa. Ekkor a

D,(a) =a, 2a, ..., ba, D,(b) =0b, 2b, ..., ab

halmazoknak egyetlen kozos elemiik az n = ab szadm, hiszen ha ja = [b, ahol 1 < j < b, 1 <[ < a, akkor a minden
osztoja I-nek is osztoja, és b minden osztoja j-nek is osztoja, vagyis csak j = b és | = a lehet. A D, (a), D,,(b) halmazok
egyesitésében tehat (a + b — 1) szam van, és ezek mind elemei D,,-nek is. Emiatt

d(n) >a+b—1.

Itt akkor és csakis akkor lehet az egyenldség jele érvényes, ha a is és b is, primszam, hiszen a-nak és b-nek 1-nél
nagyobb, de a-néal, illetve b-nél kisebb oszt6i elemei D,-nek, de nincsenek benne a D, (a), D, (b) halmazokban. Ha
viszont a is, b is primszamok, akkor D,, minden eleme vagy a-val, vagy b-vel oszthato, tehat vagy D, (a)-nak, vagy
D,,(b)-nek eleme.

Ha itt a és b primszamok, akkor ezek szerint d(n) = 10 csak akkor lehetne, ha a + b = 11 volna, viszont a 11-et
nem lehet két primszam Osszegeként elGallitani.

Ezek szerint mar csak azokat az n szadmokat kell vizsgalni, amelyek n = a - b alaktak, ahol a és b relativ primek,
1-nél nagyobbak, nem mind a kettd primszam, és a + b < 11. Csak két ilyen szadm van: a 3 -4 és a 4 - 5, ezekre

Dip =12, 3, 4, 6, 8, 9, 10, 12},
Dy ={2, 4, 5, 6, 8, 10, 12, 14, 15, 16, 18, 20},

tehat d(12) = 8, d(20) = 12, igy d(n) értéke ezekre sem 10. Feladatunk allitasat ezzel bebizonyitottuk.
Reviczky Janos (Budapest, I. Istvan Gimn.)



