A haromszog-egyenl6tlenség biztositja a keriilet-felezs egyenesek létezését. Jeloljiik a haromszog oldalait a szokasos
modon a, b, ¢, a keriilet felét pedig s bettvel. Legyen tovabba a B, C' csticshoz tartozo keriilet-felezé egyenesnek a szem-
ben levé oldallal valo metszéspontja rendre F, F'. Legyen AD és BE metszéspontja X, mig AD és C'F metszéspontja
X5. Azt kell belatnunk, hogy X = X;.
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Elég ehhez megmutatni, hogy AD : XD = AD : X;D. Hatarozzuk meg ezeket az ardnyokat. E célbol hizzunk
parhuzamost AD-vel E-n at, ez az egyenes a C'D szakaszt egy belsé pontban metszi, jeloljik ezt G-vel. A parhuzamos
szel6k tételei alapjan, figyelembe véve, hogy

BD=AFE=s—¢, AF=CD=s—-b, BF=CE=s—a,

felirhatjuk:

(1) EG:AD = (s—a):b,

(2) XD:EG=(s—c):{(s—c¢,)+ DG},
(3) DG :(s—c)=(s—b):b.

DG értekét kifejezve (3)-bol, s behelyettesitve (2)-be, nyerjiik:

(4) XD:EG=b:s,

(1) és (4) megfelels tagjait Osszeszorozva, egyszertsités utan:
XD:AD = (s—a):s.

Vegyiik észre, hogy ez az arany csak a-tol és s-t6l fligg, ugyanezt az aranyt kapjuk tehat, ha B és C szerepét
folcseréljiik, amivel E és F, valamint X és X szerepe is folcserélédik. Ezért Xy = X, amit bizonyitani akartunk.
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Megjegyzések. 1. Bebizonyithato, hogy a harom keriilet-felezd egyenes L metszéspontja, a haromszog S silypontja,
és a beirt kor O kozéppontja egy egyenesen van, mégpedig ugy, hogy S az OL szakasz O-hoz kozelebb esé harmadolo
pontja.

2. Vegyiik észre, hogy D, E, F' a haromszoghoz hozzairt (kiviilrsl érint6) korok érintési pontjai. Hasonlo allitas
bizonyithaté arra az esetre is, mikor D, E, F a beirt kor érintési pontjai az oldalakon.
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3. A dolgozatok tobbsége a Ceva-tétel felhasznédlasaval bizonyitotta az allitast. Ennek egyik rész-allitasa azt mondja
ki, hogy ha D, E, F rendre a BC, CA, AB egyenes pontja, és

BD CE AF

DC EA FB
akkor az AD, BE, C'F egyenesek egy ponton mennek &t. Ez ugyantugy bizonyithato, mint ahogyan feladatunk allitasét
bizonyitottuk.



