S-sel a P koriili, 2P0 sugart kornek és a hiperbolanak azt a metszéspontjat jeloljiik, amely a PT egyenes és az x
tengely kozé esik. Huzzunk parhuzamost P-n és S-en at az Oz és Oy tengellyel. Az el6bbivel parhuzamos egyenesek
messék az y-tengelyt rendre A-ban és B-ben, az utobbival parhuzamosak az z-tengelyt C-ben, ill. D-ben; BS és CP,
ill. AP és DS metszéspontjat jeloljik @, ill. T-vel, a PQST téglalap koézéppontjat M-mel, O P-nek egy P-n tuli pontjat
U-val.

A bizonyitas azon fog mulni, hogy megmutatjuk: O, @ és T egy egyenesen van. Az, hogy P és S a hiperbolan
van, azt jelenti, hogy az AOCP és BODS téglalap teriilete egyenld, s igy az ABQP és CDSQ téglalapé is. Messe az
OQ egyenes AP-t T'-ben és jeloljiik ennek merdleges vetiiletét BS-en T"-vel, OD-n T""-vel. Megmutatjuk, hogy ezek
egybeesnek T-vel, S-sel, ill. D-vel. Valoban, a kévetkez6 idompéarok egyenld teriilettiek: az OBQ és OC(Q haromszogek,
az ABQP és CDSQ négyszogek, a PQT’ és T"QT’ haromszogek. Igy az AOT’ haromszog teriilete egyenls a T SDOT’
idomeéval, de nyilvanvaléan egyenls a T"OT’ haromszogével is. Ez csak tgy lehet, ha a T'T" egyenes egybeesik T'D-vel.

Mivel a téglalap atléi felezik egymast és egyenlSk, a szerkesztést is figyelembe véve

TM = PM = %PS: PO,

tehat az OPM és PMT haromszogek egyenls szartak, alapon levs szogeik egyenlSk. Alkalmazva rajuk a kiils6 szog
tételét

UPM<=MOP<+ OMP<=20MPq,
OMP<=PTM<+TPMa=2TPM<«.

Igy a harmadolando szogre
POx<=UPT<=UPM<—-TPM<=20MP<—TPM<=3TPM<=3TPS«.

Ezzel a szerkesztés helyességét igazoltuk.
Vajndgi Andrds (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., II. o. t.)



