A feladatot kicsit dltalanosabban oldjuk meg. Legyen G a pozitiv egészek egy véges részhalmaza, k pedig egy pozitiv
egész szam. A kérdés ekkor igy fogalmazhatd meg: legfeljebb hany eleme lehet a G halmaz egy olyan H részhalmazéanak,
amelyre igaz az, hogy egyetlen H-beli elem k-szorosa sincs H-ban.

Nevezziik alapszamoknak G azon elemeit, amelyek k-adrésze nincs G-ben. Ezekbdl az Gsszes tobbi elemet is meg-
kaphatjuk egy alkalmas k-hatvannyal valé szorzas eredményekeént. Igy olyan lancokat képezhetiink G-ben, amelyekben
az els6 helyen alapszam all, majd utana annak k-, k-, ..., k'-szerese. Nyilvanval6, hogy egy ilyen lanc két szomszédos
eleme nem lehet egyszerre H-ban; s6t ez egyenértékd a H-ra megkivant feltétellel. H akkor all tehat a legtobb elembdl,
ha minden lanchoél a lehets legtobb szamot tartalmazza.

Egy 21 + 1 hosszusagt lancnal a 2. és 3., 4. és 5., ..., 2l. és (2] + 1). szamok koziil egyet-egyet biztosan ki kell
hagyni H-bol, vagyis legfeljebb | + 1 szdm maradhat meg a lancbdl. Annyi viszont meg is maradhat: az 1., 3., ...,
21+ 1. Egy 2l hosszi lancndl az 1. és 2., 3. és 4., ... (20l — 1). és 2. koziil kell egyet-egyet kihagyni, azaz legfeljebb [
maradhat meg, ami azonban el is érhets, példaul a 2., 4., ..., 2. valasztasaval.

Szamoljuk meg, hany eleme van az igy elkészitett H-nak. A paros hosszusagu lancok elemszamat jelolje Iy, lo, . . ., I,
a paratlanokét tq,ts,...,t,.. Ekkor H elemeinek szama
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Tekintsiik most eredeti feladatunkat, ahol k = 10,G = {1,2,...,100}. Hatarozzuk meg a lancokat:
1) az 1-10 —100 egy haromelemii lanc
2) a2—-20;3-30;...9 - 90 kételemt lancok Osszesen 8
3) a maradék 100 — 16 — 3 = 81 széam egyelemii lancokat alkot.
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Tehat |G| = 100,r = 81 + 1 = 82, azaz a kérdésre a valasz - = 91. Egy lehetséges H halmaz példaul az
{1,2,...,100} — {2,3,...,10}.

Buresi Péter (Papa, Tirr Istvan Gimn., II. o. t) dolgozata alapjan

Megjegyzés. Az altalanos esetre vonatkozd gondolatmenetben megadtunk egy H-t, amirdl lattuk, hogy nincs nala
tobb elemmel rendelkezs és a feltételeket is teljesitd H'. Arrol viszont szo sincs, hogy vele megegyezs méretii H' ne
létezhetne. A paratlan lancokbdl a kivalasztas egyértelmt, &m a paros lancoknél tobb lehetdség is van. Példaul a mar
leirt 2.,4.,...,2l. helyett az 1.,3.,..., (20 — 1); vagy 1.,4.,6.,...,2l. Altalaban egy 2l hosszi lancbél (I + 1)-féleképpen
tehetjiik ezt meg. Ennek bizonyitasa torténhet teljes indukcioval. Az [ = 1 esetre nyilvanvald: vagy az 1., vagy a 2.
vehetd. Vizsgéaljuk n-r6l n + 1-re. Ha a (2n + 1)-ediket valasztottuk, el6tte mar csak a (2n —1).,(2n — 3).,...,3., 1.
lehet, ez 1 lehet6ség. Ha a (2n + 2)-ikat valasztottuk, akkor az 1.,2., ..., 2n. kozil az | = n esetnek megfelelGen (n+1)-
féleképpen vehetSk hozza az elemek. Mivel a (2n + 1.,2n + 2.) parbol mindenképpen kellett egyet valasztanunk, azért
ez az 0sszes lehet&ség, vagyis szam szerint n + 2, éppen amint allitottuk.



