Jelolje a szamokat 1, xa, ..., @y, tortrészeiket pedig rendre a1, ag, ..., a,. Utdbbiak nyilvan a [0, 1) intervallumba
esnek, tovabba feltehetd, hogy

(1) a1 <azx <...<a,.
Legyen [ a legkisebb olyan index, amelyre

+1
(2) a1+a2+...+al>nT

Ha ilyen index nem létezik, akkor a szamokat lefelé gombolyitjiik; maskiilonben az els (I —1)-et lefelé, a tobbit folfelé.

Nyilvanvalo, hogy néhany szam Osszege akkor tér el legjobban a gombdlyitettjeik Osszegétsl, ha tgy valasztottuk
meg Sket, hogy ugyanabba az irdnyba vannak gémbolyitve, s az 6sszes ilyen szdmot kivalasztottuk. Amennyiben tehét
az el6bbi tulajdonsagt ! index nem létezik, mar készen is vagyunk, ugyanis

ixi—i(xi a;) :iai < nl—l.
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Egyébként pedig azt kell megmutatnunk, hogy a lefelé, valamint a folfelé gdmbdlyitett szamokra teljesiil a feltétel,
azaz
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(3) Z%-Z(ﬂii—&i) :Z&iﬁ 1
1 1 1
valamint
(4) ixi—i(xi—l—l—ai) :i(l—ai)gnl—l.
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Ebbdl (3) nyilvanvalo, tekintettel a (2) feltételre. Mindossze (4)-et kell igazolni. Azonban (1) és (2) miatt
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(5) jobb oldala viszont legfeljebb %, hiszen ekvivalens atalakitasokkal

n+1-—1 n+1
- AW -n-1)<
T 4l-—n-1)< T
n+1-0DAl-n—-1)<lIl(n+1),
—(n+ 1) +4l(n+1)—4I?
—(n4+1-21)°

<0,
<0

1
adodik, ami igaz. Ezzel az allitast belattuk. A korlatként szerepls nt

altaldban nem javithat6, amit az

1
n=2k-+1, $1:x2:...:$n:§

valasztas mutat.



