Tekintsiink egy @ kozéppontu r sugara K kort, melynek keriilete az O kdzéppontt egységgomb feliiletére illeszkedik,
és legyen T ezen kor keriiletének egy pontja.

1993-03-121-1.eps

1. dbra

Mivel az OQ egyenes merGleges a kor sikjara, az OQT haromszog derékszogi, ezért Pitagorasz tétele szerint O
pontnak a K kor sikjatol valoé tavolsaga:

0Q =/OT? —TQ?=+/1—1r2.

Igy a Q pont rajta van az O koriili /1 — 2 sugart (r = 1 esetben elfajuld) S gémbon, és a K kor sikja érinti ezt a
gbémbot a @ pontban (1. dbra).

Megforditva: ha Q' az S gdmb feliiletének tetszéleges pontja, akkor az S gémbot Q'pontban érinté sik az egység-
gdémbot egy r sugard korben metszi.

Tehat az olyan r sugart korok kdzéppontjainak mértani helye, amelyek keriilete az egységgomb feliiletére illeszkedik,
az S gomb feliilete.

Ha r =1 (az elfajulo S gomb csak az O pontbdl all), akkor a keresett egységsugart korok éppen az egységgémbnek
az OP egyenest tartalmazo sikokkal vett sikmetszetei, és ezen korok koézéppontja az O pont.

A tovabbiakban feltehetjiik, hogy 0 < r < 1. A fentiek szerint ekkor a feladatban keresett mértani hely éppen a P
pontot tartalmazo, az S gébmbot érintd sikok érintési pontjai.

Ha OP < /1 —1712, azaz P az S gomb belsejében van, akkor nem létezik a P pontot tartalmazo, az S gombot
érint6 sik, igy a keresett mértani hely az iires halmaz.

Ha OP = +/1 —1r2, azaz P az S gomb feliiletén talalhato, akkor pontosan egy olyan sik van, amely a gombot a P
pontban érinti,tehat a keresett mértani hely csak a P pontbdl all.

Tegyiik fel, hogy OP > /1 — r2, azaz P az S gobmbon kiviil van. Az S gomb feliiletének egy U pontja pontosan
akkor lesz egy P ponton athaladé sik érintési pontja, ha a PUO haromszog derékszogi (2. dbra), azaz teljesil ra
Pitagorasz tétele:

PU =+\/OP2 — QU2 = \/OP? + 12 — 1.
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2. dabra

Most a megfelel6 korok kézéppontjainak mértani helyeként az S gomb feliiletének és a P kézépponti /OP? 4+ r2 — 1
sugara gomb feliiletének a metszetét, tehat egy kort kapunk, amelynek sikja mer6leges a két gomb centrélisara, vagyis
az OP egyenesre. Jeloljiik ennek a kornek a kozéppontjat O'-vel, sugarét r’-vel (3. dbra).
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3. dbra

Az el6bb mondottakat figyelembe véve lathatjuk, hogy az OU P derékszogi haromszog U csucsbol indulé magas-
ou? 1= r? &
OoP  OP

saganak talppontja O', és az UO' magassag éppen a keletkezett kor sugara; ezért OO’ =

OU'UPi\/l—TQ—\/OP2—|—T2—1
orP OP '

A keresett mértani hely ebben az esetben tehat egy olyan O’ kdzéppontt v’ sugart kor, melynek sikja meréleges
az OP egyenesre.
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