
I. megoldás. Jelöljük a háromszög oldalait a, b, c-vel, magasságait a szokásos módon ma, mb, mc-vel, területét

T -vel. Világos, hogy ma ≤ fa, mb ≤ fb, mc ≤ fc és 2T = ama = bmb = cmc = (a+ b+ c)r. Így

fa + fb + fc ≥ ma +mb +mc = r
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≥ 3 + 3 · 2 =9.

II. megoldás. Az Erd®s�Mordell egyenl®tlenség szerint (lásd. Reiman István: A geometria és határterületei, 230.

old.), ha P bels® pontja egy háromszögnek (1. ábra), akkor PA+ PB + PC ≥ 2(PTA + PTB + PTC).
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1. ábra

Spe
iálisan, ha P a beírt kör középpontja (2. ábra), akkor

PA+ PB + PC ≥ 6r.
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2. ábra
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szakaszok mindegyike legalább r, ezért

fa + fb + fc = PA+ PA
′
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≥ 9r.
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