A kérdésre a valasz 4. Az 1. dbrdn lathato kocka beirt gombjét az ABC D szabalyos tetraéder minden éle érinti,
mert az élek felez&pontjai éppen a kocka lapkozéppontjai, s a beirt gomb a lapokat éppen a kdzéppontban érinti.
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1. dbra

Megmutatjuk, hogy 5 pont mar nem helyezhetd el a feltételeknek megfelelGen. Tegyiik fel, hogy az A, B, C, D, E
pontok koziil barmely ketts 0sszekotd egyenese érinti a g gombot. Egy gombhoz egy kiilsé pontbél hizott érinték egy
kapot alkotnak, amelyik egy korben érinti a gdmbét. Igy az A, B, C, D, E pontoknak g-n megfeleltethets egy-egy a,
b, ¢, d, e kor. Megmutatjuk, hogy ezek a korok paronként érintik egymast.

2. dbra

Ha példaul az AB egyenes P-ben érinti g-t, akkor P az a és a b koron is rajta van (2. dbra). Ha egy P-t6l kiilonb6z6
Q@ pont is rajta lenne mindkét koron, akkor AQ és BQ is érint6k lennének, AP = AQ és BP = BQ teljesiilne, ami
ellentmondana a haromszog-egyenlGtlenségbdl kovetkezs AP + BP = AB < AQ + @B feltételnek. Tehat a g gombon
levé a, b, ¢, d, e korok koziil barmelyik kettd érinti egymaéast. Mivel korok érintési pontja rajta van a koroknek megfelels
pontok 0Osszekots egyenesén, és az A, B, C, D, E pontok koéziil barmelyik harom nem kollinearis, azért a korok
érintkezeési pontjai mind kiilonbo6zek.

Ey
Ey

3. dbra

Jeloljiik az a kornek a masik négy korrel valo érintési pontjait Ey, E., F4 és Ec-vel. Feltehetjiik, hogy az Ej, és E,
pontok a koriven elvalasztjak az Eq és E. pontokat (8. dbra). A b, ¢, d és e korok kouziil kettd csak akkor érintkezhet,
ha az a kor sikja altal meghatarozott két féltér koziil ugyanabban helyezkedik el. Tehat mind a négy kor ugyanabban
a féltérben van. Viszont (az el6bbihez hasonlo okbol) a b és ¢ korok érintési pontja, valamint az Ej, és E. pontok altal
meghatarozott sik elvilasztja egymastol a d és e koroket, igy azok nem érintkeznek. Ez az ellentmondas azt mutatja,
hogy 5 pont mér nem helyezhets el a feltételeknek megfelelGen.



