I. megoldas. Jeldljiik a kor kézéppontjat O-val, sugarat r-rel. Feltehetjiik, hogy P a C'D szakasz B feléli oldalan
helyezkedik el, hiszen a bizonyitandé allitas A-ra és B-re nézve szimmetrikus. Két esetet kiilonboztetiink meg.

D
é \
(0]
AK& X B8 Y
C
1. dbra

Ha P és D az AB egyenes ugyanazon oldalan van, akkor:
AX =r+0X, BX=r—-0X, AY =r+0Y ¢é BY =0Y —r.
Azt kell tehat megmutatnunk, hogy:
r+0X r-0X
r+0Y OY —r’
Beszorzés és a lehetséges egyszertsitések utan az OX - OY = r? egyenl6séghez jutunk. Ez viszont kovetkezik az OX C

és az ODY derékszogi haromszogek hasonlosagabol. (OCX szog és OY D szog mer6leges szara hegyesszogek.) A

00X r
hasonlésidg miatt — = oy’ ebben az esetben tehat igaz az allitas.
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2. abra

Ha P és D az AB egyenes két kiilonboz6 oldalan van, akkor:
AX =r+0X, BX=0X-r, AY=r+0Y é BY =r—0Y.

Igy azt kell megmutatnunk, hogy
r+0X OX-—r

r+0Y r—0Y’

vagyis
OX - OY =12
00X r
Mivel az OXC' és az ODY derékszogi haromszogek ebben az esetben is hasonloak, azért —— = O—Y Ezzel a
T
feladat allitdsat belattuk.
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II. megoldas. Hasznaljuk az I. megoldés jeloléseit és kiilonboztessiik meg ugyanazt a két esetet.

Az els6 esetben AOD< = AOC< = COB< = 90°, ezért (felhasznalva, hogy egy adott korivhez tartozo kézépponti
és keriileti sz0gek aranya 2 : 1):

DPA< = APC< = CPB< = 45°.

Thalész tétele miatt DPC< = APB< = 90°, igy X PY < = 180° — DPC< =90° és BPY< = XPY<—-CPB« =
90° — 45° = 45°; vagyis az X PY derékszogt haromszognek PB belsS, AP pedig kiils6 szogfelezGje (1. dbra). A kiils
illetve a belss szogfelezdtételt alkalmazva kapjuk, hogy:

AX PX | BX PX
Ay ~ Py © BY T PV
Ezekbdl feladatunk allitasa nyilvanvaléan kovetkezik.

A masodik esetben az els6vel teljesen megegyez6 modon lathato be, hogy az X PY haromszognek BP belss, AP

pedig kiils6 szogfelezGje (az egyetlen kiilonbség, hogy ezuttal C PB< = 135°).



