Minden n = 2 esetén megadunk n kiillonb6z6 pozitiv egész szamot gy, hogy teljesiiljon rajuk a feltétel. A szamokat
az n-re vonatkozo6 teljes indukcioval allitjuk eld.

Ha n = 2, akkor az 1, 2 szamokra nyilvan teljesiil a feltétel. Legyen most n 2 2, és tegyiik fel, hogy a kiillonboz6
ai, ag,..., G, pozitiv egészekre fennall, hogy

(ai — aj)|(a; + aj)

minden 1 £ i < j £ n esetén. Megmutatjuk, hogy e szamok felhasznéalaséaval miképpen adhaté meg (n + 1) darab
megfelel§ pozitiv egész.

Vélasszuk ki az a1, aso,..., a, szdmok egy olyan K kozos tObbszorosét, amely ezen kiviil még a fenti a; szamok
koziil barmelyik kettének a kiilonbségével is oszthatd. Ilyen K szam nyilvan létezik, példaul ha m jeldli a fenti a;
szamok legnagyobbikat, akkor K = m! megfelels.

Legyen ezutan b; = a; + K, ha 1 £ i < n és legyen még b, 11 = K. Ezek a szamok, by, ba,..., by, byi1, nyilvan
kiilonbo6z6 pozitiv egészek.
Ha max(, j) < n, akkor
bi—bj=a;—a; é b+bj=a;+a;+2K,
illetve
bi - bn+1 = a; és bz + bn+1 =a; + 2K.

Mivel K tobbszorose (a; — a;)-nek és a,-nek, ezért az indukcios feltételt is hasznélva
(ai — aj)|(ai +a; + QK),
illetve a nyilvanvalo a;|a; miatt
ai|(a; + 2K);
a megadott b; szdmok tehat valoban megfelelSk.

Megjegyzés. Mivel egy megfelel6 szam-n-es minden részhalmaza is ilyen, ezért minden szam-n-es megkaphato a

addig meglévs szamok halmazat tgy, hogy ekozben az elSirt oszthatosagok mindegyike teljesiiljon.

Ebbdl azonban még nem kovetkezik, hogy egy megfelel§ szam-n-es tovabb bévithetd. A megoldas soran sem tettiik
ezt, mert nem is tehettiik volna: ez az allitds ugyanis nem igaz. Ellenkez§ esetben ugyanis léteznie kellene végtelen
elemid megfelel§ szimhalmaznak is, ilyen azonban nyilvan nincsen. Ha ugyanis ¢ egy ilyen halmaz tetszéleges eleme
lenne, akkor az el6irt

(a; — t)|(a; + 1),

illetve a nyilvanvald
(a; — t)|(ai +1),

oszthatosagokbol (a; — t)|2t kovetkezik, és ez csak véges sok a;-re teljesiilhet, ha t # 0.



