Rendezziik a szamokat nagysag szerint novekvs sorrendbe: legyen a1 < as < ... < a19. Megmutatjuk, hogy mar
akkor is igaz a feladat &llitasa, ha a fenti sorban csak a szomszédos szamok kiilonbségeit vessziik figyelembe. Jelolje
ezeket a kiilonbségeket d; = a;11 — a;, ahol 1 < ¢ £ 18. Ekkor d; > 0, masrészt ezeknek a kiilonbségeknek az Gsszege
éppen a legnagyobb és a legkisebb szam kiilénbsége, azaz di +da + ... + dig = a19 — ay.

Tegyiik fel, hogy a d;-vel jelolt kiilonbségek k6zott nincsen harom egyenls szam, azaz minden érték legfeljebb kétszer
fordul el6 kozottiik. Ekkor e tizennyolc szam Osszege legalabb akkora, mint a kilenc legkisebb pozitiv egész 6sszegének
a kétszerese: dy +da+ ... +dig 2 2(1+2+...4+9) = 90. Masrészt a1 = 1 és a9 < 90, ezért dy +do + ...+ dig =
aig — aiy §90—1:89

A talalt ellentmondas azt jelenti, hogy méar a dy, da, ..., dig kiilonbségek kozott is kell lennie legaldbb 3 egyforma
szamnak, a feladat allitdsa tehat valoban igaz.



