Megoldas. Az allitast agy bizonyitjuk, hogy nem a négy adott sikhoz kereslink megfelels tetraédert, hanem el6bb
egy adott szabalyos tetraéderhez keresiink négy parhuzamos sikot tgy, hogy a sikok tavolsagainak aranya megegyezzen
a négy adott stk tavolsdgainak aranyaval. Elegendé megmutatnunk, hogy egy adott tetraéderhez létezik négy ilyen
sik, hiszen ekkor egy megfelel§ aranyi nagyitassal elérhets, hogy a sikok tavolsagai megegyezzenek a négy adott sik
tavolsagaval, s a nagyitott tetraéder — amely hasonl6 az eredetihez — csicsai pedig illeszkednek ezekre a sikokra.

(c)

2. dbra

Legyen a négy adott sik Sy, So, S3 és Sy, — 51 és Sy a legtavolabbiak —, az 5153, 5253, S35 tavolsagok rendre
dy, do, ds (1. dbra), ABCD pedig legyen egy tetsz6leges szabalyos tetraéder. Legyenek P és @ a tetraéder AB élének
azok a pontjai, melyekre AP : PQ : QB =d; : dy : ds (2. dbra).

A PD és a QC egyenesek kitérGek, mert ha egy sikban lennének, akkor az eredeti tetraéder AB és C'D élei is egy-
siktiak lennének. Ezért egyértelmten léteznek olyan S5 és S5 sikok, amelyek egyméassal parhuzamosak, S5 tartalmazza
a PD, S} pedig a QC szakaszt. (Ha PR a P-n atmen6, QC-vel parhuzamos egyenes, akkor S5 éppen a PRD sik.)
Legyen S} illetve S az A-t, illetve B-t tartalmazo, Ss-vel és Si-vel parhuzamos sik. Ekkor a parhuzamos szelok tétele
miatt azS7S5, 5555, S55) sikparok tavolsdgainak ardnya éppen AP : PQ : QB, vagyis d; : ds : d3, tehat megegyezik
az 5152, 52953, 5354 sitkparok tavolsdgainak aranyaval.

Megjegyzés. A bizonyitas soran nem hasznaltuk ki, hogy az ABC D tetraéder szabéalyos, igy allitdsunk altalanosabb
formaban is igaz:

Ha adott egy tetsz6leges tetraéder és négy parhuzamos sik, akkor létezik olyan tetraéder, mely az adotthoz hasonlé
és mind a négy sikban van csicsa.
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