Megoldas. Az y szerinti teljes indukcioval igazoljuk, hogy ha y > 0, akkor
(1) rxy=z(y+1)—y.

Az 1. feltétel szerint (1) tetszdleges x mellett teljesiil, ha y = 0. Legyen most y > 0, és tegyiik fel, hogy (1) minden
z-re teljesiil. A 3. feltételbdl
wx(y+1) =3(@*y) —ay+2y—[(z+1)xy].

A jobb oldal értéke az indukcids feltevés szerint
Ba(y+1) -yl —ay+2y—[(z+ Dy +1) -yl

ahonnan rendezés utan
zy+2r—(y+1)=xz(y+2)—(y+1)

adodik, ami éppen x * (y + 1)-nek az (1) allitas szerinti alakja. Ezzel az indukcios bizonyitéast befejeztiik.
A feladat kérdésére ezek utdn mér kénnyen valaszt adhatunk:

1990 =19-91 — 90 = 1639.

Megjegyzések. 1. A megoldas sordn nem hasznaltuk fel a 2. feltételt, a keresett értéket az 1. és a 3. feltételek mér
meghatarozzak. A talalt alakra teljesiil a 2. feltétel is, a szoban forgo miivelet tehat valoban létezik.

2. Bar a feladat kérdésének megvalaszolasahoz erre nincsen sziikség, tjabb indukcios gondolatmenetekkel igazolhato,
hogy az 1. és 3. feltételekbdl minden egész x, y szamparra kovetkezik, hogy

zxy=z(y+1)—y.
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