Megoldas. Legyen a keresett polinom fokszama n. A b) feltételbdl kovetkezik, hogy a polinomnak n darab gyoke
van. Ekkor a polinom felirhat6 a kovetkezd alakban:
px)=alzr—z1) (x—22) ... (T — xp),

ahol a a p(z) polinom fGegyiitthatoja és x1, xa, ..., T, a polinom gydkei. A d) feltétel szerint

—1=p(0)=a(0—x1) - (0—x2)-...-(0O—2p)=(-1)"-a-21 22" ...  Tp,

ezért (—1)"'=aqa-z1 20, 2.

Mivel a jobb oldalon 4ll6 szorzat tényezdi a) és c) szerint egészek, minden tényezS abszolit értéke 1. Igy a poli-
nomnak csak a + 1 és a — 1 lehetnek a gyokei, ugyanigy a is +1 vagy —1. Legyen a polinomnak a (+1) l-szeres, a
(=1) k-szoros gyoke, k + | = n. Ekkor

p@) =al@—1)" (@ + 1),
tehat e) szerint
128 =p(3) = a-2"- 4"

Mivel a 2! - 4% szorzat pozitiv, a értéke sziikségképpen +1. Igy
198 = 27 — 2l . 4k _ 2l+2k
ahonnan
T=14+2k=(I4+k)+k=n+k.

Az [ és k természetes szamok lévén,
722k

= 3

azaz 3 = k:
Tehat k legfeljebb 3 lehet, ezért n legalabb 4. Igy a legalacsonyabb fokszami p(z) polinom, amelyre mind az 5
feltétel teljesiil, negyedfoku:
pl@)=(x—D(z+1)°=a*+22° - 22— 1.
Ujvdry-Menyhdrt Zoltén (Bp., Fazekas M. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés: Lathato, hogy annyi polinomra teljesiilnek a feladat feltételei, ahany nem negativ egész megoldasa van

7T=1+2k

egyenletnek. Ez harom lehet6ség: [ =1, k=3;1=3,k=2¢és1l=5,k=1.
A megfelels polinomok:



