Legyen M a BC szakaszra mint atfogora emelt egyenls szara derékszogi haromszog harmadik csucsa A félsikjaban.
Megmutatjuk, hogy ez az M pont mindig felezi a PS szakaszt.

A BC szakasz F' felez6pontjabol az A, illetve a C' pontokba mutato vektorok legyenek a és c. Ha egy tetszsleges
1
v vektor +90°-os elforgatottjat v’ jeloli, akkor azt kell megmutatnunk, hogy g(Fﬁ + Fg) = ¢’. (Feltehetjiik, hogy

az ABC haromsz0g az abraval megegyez6 modon pozitiv koriiljarasa.) Fejezzik ki az F-}}’ és ﬁ vektorokat a és c
segitségével:

ﬁ:ﬁ—l—(}?:c—i—ﬁ:c—i—(c—a)’=c+c'—a’,
ﬁ:ﬁ—i—ﬁ:—c—i—ﬂ:—c—i—(a—(—c))I:—c—i—a’—i—c'.

(Szamolas kozben felhasznaltuk, hogy az Osszegvektor elforgatottja megegyezik a tagok elforgatottjainak osszegével,
és egy vektor skalarszorosanak elforgatottja megegyezik a vektor elforgatottjanak skalarszoroséaval.)
E két egyenl&séget Osszeadva éppen a bizonyitando allitast kapjuk.

Megjegyzés. Miutan mar tudjuk, hogy hol van az M pont, nem nehéz bebizonyitani, hogy az mindig felezi a P.S
szakaszt. A feladat megoldasanak elsé — és talan nehezebb része megsejteni azt, hogy melyik ponton mennek at a
PS egyenesek. Ez példaul a kovetkez6 modon torténhet: A keresett pontnak rajta kell lennie a BC' szakasz felezd
merdlegesén, mert ha az A pontot tiikrozziik erre az egyenesre, akkor a tiikorképéhez — az A’BC haromszoghdz
— tartozoé P'S’ egyenes a PS egyenest a BC felez6 merdlegesén metszi. Ezutdn mar elegendé A-nak egy speciélis
helyzetét kivalasztani, s az ehhez az ABC haromszoghoéz tartozd PS egyenes kimetszi BC' felezd merdlegesébdl a
keresett pontot. A legegyszertibb helyzet az, amikor ABC éppen a BC' atmér6jd egyenls szart derékszogi haromszog.
Konnyen lathato, hogy ekkor PS éppen A-ban metszi BC felezd merGlegesét.



