I. megoldas. Azt mutatjuk meg, hogy a P ponton atmend, a sz0g szarait metszs tetszbleges egyenes éltal a
szarakbol levagott szakaszok reciprokainak Osszege megegyezik a P-ben a szog felezGjére allitott merdleges altal a
szOgszéarakbol lemetszett két — egyenld hosszi — szakasz reciprokédnak Osszegével. (Ebbdl feladatunk allitdsa nyilvan
kovetkezik.)

Jeloljiik a szog csicsat O-val, P-ben a szogfelezére allitott merdleges és a szogszarak metszéspontjat A-val, illetve
B-vel, a P-n atmeng tetszéleges e egyenesnek a szarakkal valo metszéspontjat C-vel, illetve D-vel, végiil az e egyenes
szogfelezdre vonatkozo tiikorképének a szarakkal valéo metszéspontjat C'-vel, illetve D’-vel (1. abra).

Ekkor a bizonyitandé &allitas a kdvetkezd:
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A CC’', AB, DD’ egyenesek parhuzamosak, mivel a tiikrozés miatt mindegyikiik meréleges a szogfelezére. Ezért az
OCC’, OAB és ODD' haromszdgek hasonloak, igy megfelels oldalaik aranya megegyezik:
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Ebbdsl oA oD érteket kifejezve, majd (1)-be helyettesitve:
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A CC'P ¢s DD'P haromszdgek is hasonlok, mert megfelels szogeik egyenldk; ezért:
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azaz
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CC'+DD' ~ CD°
Ezt irjuk be (2)-be:
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vagyis AB = 2P B miatt:
cc’  PB
®) CD ~ PD'

Ez valoban igaz, hiszen a CC’'D és a PBD haromszdgek is parhuzamosan hasonloak, kdvetkezésképpen megfelels
oldalaik aranya megegyezik. Mivel atalakitdsaink megfordithatok, azért (3) teljesiilése azt jelenti, hogy a bizonyitandd
(1) allitas is igaz.

II. megoldas. Ismert, hogy egy haromszog c oldalahoz tartozo szogfelezGjének: hossza (a szokasos jeloléseket

alkalmazva)

v
2ab —
ab cos 5
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Ekkor — a 2. abra jeloléseivel — az OP szakasz az OA; By és az O As B haromszogben egyarant szogfelezs, tehat

2a1by - cos J 2a5bs cos J
OP = 2 - 2

CL1—|—b1 o a2+b2

A masodik egyenlség mindkét oldalat eloszthatjuk 2 - cos g—vel; ezutan rendezéssel a kivant Osszefiiggéshez juthatunk.
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Megjegyzés. Az els6 megoldas masodik részében lényegében azt az ismert Osszefiiggést bizonyitottuk be, hogy egy
trapéz atloinak metszéspontjan atmend, az alapokkal parhuzamos egyenesnek a trapéz belsejébe esG szakasza éppen a
két alap harmonikus kozepe.



