I. megoldas. Mivel 2 + x = ([2°] + [z]) + ({2?} + {z}), ezért ha {2°} + {2} = 1 egész szam, akkor 2* +x = k is
egész. Az
P rr=k

egyenletet z-re megoldva,
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adodik. Ha x racionalis, akkor v'1 4+ 4k = +(2z + 1) is raciondlis, igy — egész szam négyzetgyoke lévén — egész. Nyilvan

akkor v/1 4 4k paratlan, —1 + v/1 + 4k péros, tehat = egész szam; igy azonban {2?} + {x} = 0, és ez ellentmondas.
IL. megoldas. A feladatot a kbvetkezs, altalanosabb formaban bizonyitjuk: Ha n természetes szdm, a1, as, ..., Gn_1

egészek, és x racionalis, akkor {z"} + {a,_12" "'} + ... 4+ {a12} (csak) tgy lehet egész szam, ha = maga is egész.
Tegyiik fel, hogy a kérdéses Osszeg egész. Az el6z8 megoldasban alkalmazott gondolatmenettel ekkor azt kapjuk,

hogy

T

(1) "+ ap_12" 4.t ax=ao

is egész szam. Legyen x = B, ahol a £ tért mar nem egyszertsithetd. Irjuk be az (1) egyenletbe z = d értékét; mindkét
q

q
oldalt ¢"-nel megszorozva, rendezés utdn az alabbi Osszefiiggéshez jutunk:
(2) P = —(an1p" g+ o+ apg" ) + aog"™.

A (2) egyenlGség jobb oldalan valamennyi 6sszeadand6 g-val oszthato szém, igy p” is oszthato g-val. Mivel p-nek és
g-nak nincs 1-nél nagyobb kozds osztdja, ez csak gy lehetséges, hogy ¢ = £1, azaz x egész.



