Legyenek a hurnégyszog csiucsai A,B,C,D, a téglalapok kozéppontjai O1, Oz, Os, Oy, az A-val szomszédos két
téglalap-csics pedig P és @ ( abra). Elszor megmutatjuk, hogy az O, Oz, Os, O4 négyszog szemkozti oldalai
egyenlSek (vagyis hogy a négyszog paralelogramma), majd pedig azt, hogy az egyik szog derékszog.
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A feladat feltételeibsl kovetkezik, hogy a hurnégyszog szemkozti oldalaira szerkesztett téglalapok egybevagoak;
ezért O4A = CO5 és AO; = COs, tovabba QAO1<t = O3CD< és O4AP< = O,CB<. Az A cstcsnél levs teljesszoget
—360°-ot —a PAQ<, a DAB< és két 90°-0s szog alkotja, tehat PAQ< = 180°—DAB< = DCB<, hiszen a htrnégyszog
szemkozti szogeinek Osszege 180°. Ekkor viszont

04A01< = O4AP<+ PAQ< + QAO1< = O2CB< + BCD<+
+DCO03<q = 0,C03<.

Az O4A0, és az O2CO3 haromszogekben tehat megegyezik két-két oldal és az azok altal bezart szog, ezért a
haromszogek egybevagoak, igy 0401 = O203. A bizonyitas soran hallgatolagosan feltételeztiik, hogy a BCD szog
hegyesszog, ez azonban nem jelent lényeges megszoritast. A hurnégyszog két szemkozti szoge kozil ugyanis vagy
mindketts derékszog — és ekkor az 0401 = 0203 egyenlGség nyilvan teljesiil —, vagy pedig az egyik hegyesszog, a
mésik pedig tompaszog. Ez utébbi esetben pedig feltehets, hogy a C-nél levs szog hegyesszog. Ugyanigy lathatjuk be,
hOgy 0102 = 0304.

A paralelogramma szemkozti szogei egyenlSk, tehat 040102 = 020304<; az egyenld szogeket felbontva:

0,01A< + AO1B< — BO103< = CO3D<1 — CO305<1 + DO3O4<.

Ismét felhasznaltuk, hogy az ABC D hurnégyszogben a B és C cstucsoknél levs szog hegyesszog. Hasonldan végezhetd
a bizonyitas azokban az esetekben is, amikor e szogek kozott derékszog vagy tompaszog is van.
Az egyenlGséget atrendezve:

0401A< + CO302<14 + 2 - AO1B<t — BO103< — DO304< =
= CO3D<+ AO1 B<«.

A bal oldalon éppen az 040102 sz6g kétszerese all, mivel 0401 A< = CO302< az 0401 A és CO302 haromszogek
egybevagosiga miatt, az O403D és az O201 B haromszogek egybevigosagabol pedig BO102<t = DO304< kovetkezik.
A jobb oldalon levs két szog sszege 180°, hiszen CO3D< = AO;Q< a szemkozti téglalapok egybevagosaga miatt.
Belattuk tehat, hogy 040102 = 90°, igy az 0102030, négyszog derékszogii paralelogramma, vagyis téglalap.



