I. megoldas. Megmutatjuk, hogy legalabb 6 vagasra van sziikség. Hogy ennyi vagas elegendd, az konnyen lathato:
Egészitsiik ki négyzetiinket 8 x 8-asra, ezt 3 ,fliggbleges” vagéassal — minden lépésben pontosan felezve az addig kapott
valamennyi részt — 8 darab 8 x 1-es csikra vaghatjuk, majd ezeket egymasra helyezve ,, vizszintesen” megismételjiik az
el6bbi eljarast.

Be kell még latnunk, hogy 5 vagassal nem érhetiink célt (annak ellenére sem, hogy igy még 2° = 32 részre is
feldarabolhat6 a négyzet — persze, nem a kivant modon). Vegyiik szemiigyre a helyzetet két, tetszés szerint végrehajtott
vagast kovetGen. Ekkor Gsszesen 3 vagy 4 rész keletkezik. Az el6bbi esetben a kapott részek egyike 8-nal nagyobb
teriilet (hiszen 3-8 = 24 < 25), és ezt a részt harom tovabbi vagassal legfeljebb 23 = 8 részre bonthatjuk; azok kozott
tehat biztosan marad egy olyan, amelynek a teriilete nagyobb, mint 1.

Ha az els6 két vagas nyoman 4 részt kaptunk, akkor ezek kézott ismét lesz olyan, amelyiknek a teriilete legalabb 9.
Az els6 vagas utan ugyanis a négyzet egyik oldala épen marad, a masik oldal pedig két részre esik szét, melyek koziil a
nagyobbiknak a hossza legalabb 3. Egy 3 x 5-0s téglalapot pedig barmelyik oldalaval parhuzamosan osztunk is fel két
egész oldalu részre, e részek koziil legalabb az egyiknek legaldbb 9 egységnyi a teriilete. Ezzel igazoltuk, hogy 5 vagas
valéban nem elegendd a négyzet kivant tulajdonsagu feldarabolasahoz.

IT. megoldas. Tetsz6leges pozitiv egész m szémra jelolje f(m) az m-nél nem kisebb 2-hatvanyok legkisebbikének
a kitevGjét (igy pl. f(5) = 3). Konnyen lathato, hogy ekkor

(1) flar +az) £ 1+max(f(a1), f(az)),

barmely a1, as egészekre. A bizonyitandé allitasnal némileg altaldnosabban megmutatjuk, hogy ha egy 7' téglalap élei
a és b egész szamok, akkor a téglalap egységnégyzetekre torténd felosztasahoz sziikséges vagasoknak a minimalis szama

V(T) = f(a) + f(b).

Az 1. megoldas els6 felében alkalmazott gondolatmenettel most is egyszertien lathatjuk, hogy V(T') vagas elegend6
(egészitsiik ki ugyanis a téglalapot ugy, hogy az élek hosszuséga 2/(@) g /() legyen).

A V(T) értékre vonatkozé indukcioval igazoljuk, hogy V(T')-nél kevesebb vigassal a feladat nem oldhatoé meg. Ha
V(T) =1, akkor téglalapunk 1 x 2-es, és 1 vagasra sziikség is van. Legyen ezutan n > 1, és tegyiik fel, hogy az allitas
igaz minden olyan T téglalapra, melyre V(T') < n; legyen a T téglalapra V(T) = n. Vagjuk szét ezt a téglalapot
két részre, legyenek ezek T és Th. T éleit jeloljiik a-val és b-vel, T7, ill. T, élei legyenek a és by, ill. a és bs. Indukcids
feltevésiink alapjan

V(1) = f(a) + f(b1), V(T2) = f(a) + f(b2),
igy (1) szerint

max {V(11), V(T2)} = max{f(a) + f(b1), f(a)+ f(b2)} =
= f(a) + max {f(b1), f(b2)} 2
2 fla)+ f(b1+b2) —1=
= fla)+ f(b) —1=V(T) - 1.

Feltehets tehat, hogy (példaul) V(Ty) < V(T) — 1, ezért az indukcios feltevés miatt T feldarabolasahoz legalabb
V(T) — 1 vagas sziikséges, T felosztasahoz tehat 1-gyel tobb, azaz legalabb V (T).



