Ha n értéke rendre 1, 2, 3, akkor V3 =1,7...; V7=2,6...; V13=3,6.... Megmutatjuk, hogy ha n = 4, akkor
a kérdéses szamjegy az 5-0s.
Mivel n? < n®+n+1< (n+1)°, ezért

{\/n2+n—|—1} =n.

A tizedesvessz6 utan allo o szamjegyre tehat

1
n+g<\/n2+n+1<n+%, azaz

10

10n+a<10yn24+n+1<10n+a+1.

Négyzetre emelve és a kapott egyenltlenség minden tagjabol 100n2-et levonva kapjuk, hogy
20na + a® < 100n 4 100 < 20n(a + 1) + (a + 1)
Az els6 egyenl6tlenségbdl rendezés utan
(1) 20n(a —5) + o < 100

adodik. A bal oldal n és « szerint is novekvs, ezért ha n = 4, akkor (1) csak gy teljesiilhet, ha o < 5.
A maésodik egyenl6tlenségbdl hasonléan

100 < 20n(a —4) + (a4 1)* < 20n( — 4) + 10, hisz « <9,
azZaz
(2) 0 < 20n(a —4),

ami akkor és csak akkor igaz, ha o 2 5.
Ezzel belattuk, hogy ha n a 3-nal nagyobb, pozitiv egész, akkor a /n? +n + 1 szamban 5-0s szamjegy all a
tizedesvesszd utan.



