Ha n lépésben fejez6dik be az eljaras, tehat r,, jeloli az utolsé6 nem nulla maradékot, akkor a maradékok éppen az
A szam 50-alapu szamrendszerbeli alakjanak ,,szédmjegyei”, azaz

A=r, 50" 4. 4y 50+ 7.
Ekkor nyilvan
(1) A=7r,(50"" = 1)+ 7, 1(50"2 = 1) + ... +72(50 — 1) + R,

ahol R = 7, +r,_1+...+r1, a maradékok — illetve a ,,szamjegyek” — 6sszege. Az (1) jobb oldalan all6 Gsszeg tagjaiban
az 50" — 1 tényez6 oszthatd 50 — 1 = 49-cel, és igy 7-tel is, tehat az A valoban akkor és csak akkor oszthaté 7-tel, ha
R=r,+7rn_1+...+ 12+ 171 oszthato vele.

Az eredmény és a bizonyitas a 3-mal, illetve a 9-cel valo oszthatosag jol ismert szabélyara emlékeztet. Altalaban,
ha egy m szdmmal valé oszthatésag eldontésére keresiink hasonld eljarast, akkor az m barmely tobbszordséhez 1-et
adva — 50 =7-7+1 — megfelels osztét kapunk. A fentiekhez teljesen hasonléan ugyanis ha k > 0 tetsz6leges egész,
és g = km+ 1, akkor az A szam g alapu szamrendszerbeli alakjanak szamjegyei éppen a feladatban leirt osztasi eljaras
soran kapott maradékok. Most az

A=r(¢" P =D +rp (@ 2 =D +...+mg-1)+R
felirast kapjuk, és az allitas azon mulik, hogy
g —1=((km+1) —1°

oszthatd k - m-mel, az alapok kiilonbségével, és igy m-mel is.

Mivel valojaban azt lattuk be, hogy m|A — R, ezért eredményiink kissé altalanosabban tgy is fogalmazhato, hogy
tetszbleges A szambol kiindulva az eljards sordn kapott maradékok R Osszege és az A ugyanazt a maradékot adjak
m-mel osztva.

A 13 esetében tehat barmely 13k + 1 alakd oszt6 megfelel, pl. a 40.



