Legyen A és B a két orszag, és tegyiik fel, hogy az A-beli versenyzsk egyiittesen kevesebb (nem tobb) pontot
szereztek, mint a B-beliek. Jelolje az A orszag n darab versenyzdjének a sajat honfitarsaitol és a B-beli versenyzdktdl
szerzett pontszamait rendre a1, asg, ..., ay, illetve by, bo, ..., b,. Az A kivalasztasa szerint az A-beli versenyzsk az
Osszesen n’  nemzetkozi” mérkézésen a megszerezhets pontoknak legfeljebb a felét érték el, azaz
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(1) btbat o+ by S

Mastel6l az n darab A-beli versenyz6 kozott (Z) mérkézés zajlott le, igy

n(n — 1)'

a1 +as+...+a, = 5

Nyilvan készen vagyunk, ha valamelyik A-beli versenyzore teljesiil a feladat allitédsa, azaz van olyan i, amelyre
a; 2 b;. Tegyiik fel, hogy ez nem igaz, vagyis minden i-re a; < b;. Ekkor a; + 0,5 < b; is fennall, és ezt Osszegezve
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adodik.
Ezt (1)-gyel Gsszevetve lathato, hogy Z b; = - a két orszag versenyzdinek egyiittes pontszdma tehat egyenld,
i=1
tovabba ekkor természetesen (2)-ben is egyenlGség van, azaz b; = a; + 0,5 minden i-re. Az A orszag versenyzoi tehat
rendre a; + b; = 2a; + 0,5 pontot szereztek a versenyen. Ez nem egész szam, hisz maga a; egész, vagy egész szam fele.
Azt kaptuk, hogy ha az A orszag egyetlen versenyzGjére sem teljesiil a feladat &allitasa, akkor egyetlen A-beli
versenyzG pontszama sem lehet egész, méasfel6l ekkor a két orszag sakkozodi egyiittesen ugyanannyi pontot szereztek a
tornan. Ez utobbi azt jelenti, hogy a B-beli versenyzkre megismételhets a fenti gondolatmenet, tehat ha koztiik sincs
megfelel, akkor egyikiik sem szerezhetett egész szamu pontot.
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Ez viszont csak gy lehetséges, ha az Osszesen 2n darab versenyzé rendre 5, 7 5 (2n—=1)+ 3 pontot szerzett,
hiszen a feltétel szerint a verseny végén nem volt két azonos pontszamu sakkozo. Ezek Osszege
1 2n—1)-2
5-2n+1+2+...+(2n—1):n+% = 2n?.

2n(2n —1)

5 = 2n? — n jatszmara keriilt sor, igy a megszerzett pontok Gsszege is ennyi

Masfeldl a bajnoksagon Osszesen

kell legyen.
Valamelyik feltevésiink tehat ellentmondasra vezetett, azaz nem lehetséges, hogy egyik orszag versenyzéi kozt se
legyen olyan, akire a feladat allitdsa nem teljesiil. Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

Megjegyzés. Nyilvan létezik olyan bajnoksag, melynek kimenetele a feltétel szerint alakul, hiszen ha a 2n versenyz6t
sorba allitva, mindenki legy6zi azokat, akik mogotte allnak a sorban, akkor semelyik két versenyz6 pontszdma nem
egyenld.



