I. megoldas. Hivjunk egy résztéglalapot ,egyszintinek”, ha egyforma szintek a sarokmezgi. Tekintsiik a tabla
3-3 mez6bdl allo ,,oszlopait”. Ha ezek kozott van olyan, amelynek mindharom mez6je egyszint — példaul kék , akkor
foltehets, hogy minden tovabbi oszlopban legfeljebb egy kék mez6 van, hiszen egyébként létrejon egyszind téglalap. Egy
oszlopot viszont négyféleképpen lehet gy kiszinezni, hogy legfeljebb egy kék mez6t tartalmazzon: vagy mindharom
mez6 sarga, vagy pedig egyetlen kék mez6 lehet harom helyen, mig a tovabbi két mez6 sadrga. Ez azt jelenti, hogy az
»azonosan kék” oszlopon kiviili hat tovabbi oszlop kozott van legalabb kettd azonosan szinezett, és igy nyilvan van
egyszind téglalap. (Azok lesznek a sarokmezsk, amelyek szine a két azonosan szinezett oszlopban legaldbb kétszer
fordul elg.)

Foltehets tehat ezutan, hogy mindkét szin el6fordul mind a 7 oszlopban. Az ilyen tipust szinezések szama viszont
hat, és mivel az oszlopok szama hét, ilyenkor is lesznek azonosan szinezett oszlopok, és igy egyszind téglalap.

I1. megoldas. Altalaban megmutatjuk, hogy ha k > 1 és egy (k + 1) x

E+1
[k( ; > + 1] oldalu sakktabla minden egyes mez&jét adott k szin valamelyikével kiszinezziik, akkor a sakktablan

k+1
van egyszind résztéglalap. Feladatunkban k =2 ésigy k+1=3és k- ( ; ) +1="T.
Hivjuk tovabbra is oszlopnak a k + 1-hossztisagt oldallal parhuzamos savokat! Miutan a szinek szama (k) kevesebb
— 1-gyel —, mint az oszlopok mezginek a szama, minden oszlopban van olyan szin, amelyik itt legalabb kétszer fordul
els. Jeloljiink meg két-két ilyen azonos szind mez6t minden egyes oszlopban.

E+1
Az oszlopok szama nagyobb, mint k& - ( ;— ) , s itt Gjra folhasznalva, hogy k-féle szin van, azt kapjuk, hogy tébb,

k+1
mint ( ;— ) olyan oszlop van, amelyekben a megjelolt mez6k szine ugyanaz — mondjuk piros.
Vegyiik most szemiigyre ezeket az oszlopokat és a benniik megjelolt piros mezéket. Egy oszlopban k£ + 1 mez6 van,
ezek koziil 5 -féleképpen jelolhetiink meg kett6t. A megjelolt piros mezdket tartalmazo oszlopok szama azonban

a fentiek szerint ennél nagyobb, van tehat kettd, ahol a megjelolt két-két piros mez6 ugyanigy helyezkedik el. Ez a
négy piros mezé eszerint egy egyszini téglalap négy sarokmezeje. A bizonyitast ezzel befejeztiik.

Megjegyzések. 1. A 11. megoldéasbol is latszik, hogy a kimondott allitas egy bizonyos értelemben éles. Ha ugyanis
egy k szinnel szinezett sakktéblan az oszlopok mezginek a szama (k + 1)-nél kevesebb, akkor nyilvan lehetséges, hogy

minden egyes oszlopban legfeljebb egyszer szerepeljen minden szin, ilyenkor pedig nem jon létre egyszini téglalap.

k+1 k+1
Ha pedig a tabla egyik oldala k + 1, a masik pedig k - < ; ), akkor amennyiben az oszlopokat k£ darab < ; )

elemii csoportba osztjuk, és a kifestés soran az i-edik blokk (1 < i < k) oszlopaiban az i-edik szin fordul el kétszer,
k+1
mégpedig minden lehetséges moédon — ez < ; ) lehetGség — a tovabbi & — 1 szin pedig egyszer, akkor nyilvan nem

jon létre egyszint téglalap.
2. Altalaban, ha adott k és n esetén T (n) jeloli azt a legkisebb pozitiv egészt, amelyre a k szinnel kifestett nx Ty (n)
oldalu sakktabla tartalmaz egyszind téglalapot, akkor a fentiekbdl kovetkezik, hogy n < k esetén Tj(n) nem létezik,
k+1

mig Tp(k+1)=k- 5 +1.

3. A fenti eredmény nyilvanvalo kovetkezménye az alabbi: ha egy végtelen négyzetracs mezsit véges sok szinnel
kifestjiik, akkor létrejon egyszind téglalap. Ez az allitas téglalap helyett négyzettel is igaz, ennek a bizonyitasa azonban
nehéz.



