
Jelölje P -nek, Q-nak az oldalakra es® mer®leges vetületeit P1, P2, P3, illetve Q1, Q2, Q3; P -nek az oldalakra

vonatkozó tükörképeit pedig P ′
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Ha P1P2P3Q1Q2Q3 húrhatszög, akkor a köré írt kör középpontja nem lehet más, mint a húrfelez® mer®legesek

metszéspontja. Mivel a PQP1Q1, PQP2Q2, PQP3Q3 négyszögek mindegyike derékszög¶ trapéz, ezért a P1Q1,

P2Q2, P3Q3 szakaszok felez® mer®legesei tartalmazzák a PQ szakaszt M felez®pontját. A körülírt kör középpontja

tehát 
sak ez az M pont lehet.

Tudjuk, hogy P1M = Q1M , P2M = Q2M és P3M = Q3M . Így állításunk igazolásához elegend® belátnunk a

P1M = P2M = P3M egyenl®séget.

Nagyítsuk kétszeresére a P1P2P3 háromszöget a P pontból! Ekkor Pi képe P ′

i
(i = 1, 2, 3), M képe pedig Q. Azt

kell igazolnunk, hogy P ′
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háromszög egyenl® szárú, mert P ′
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a tükrözések miatt. Mivel az egyenl® szárú háromszögekben a szárak szögfelez®je megegyezik az alap felez® mer®lege-

sével, ezért QA a P ′
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szakasz felez® mer®legese. Ugyanígy QB a P ′
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, QC pedig a P ′

3
P ′

1
szakasz felez® mer®legese.

Egy háromszögben az oldalak felez® mer®legeseinek metszéspontja a háromszög köré írt kör középpontját határozza

meg, így Q valóban a P ′
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háromszög köré írt kör középpontja, ahogyan kívántuk.

Ezzel a feladat állítását beláttuk.

El®fordulhat, hogy két vetület egybeesik, vagy P megegyezik Q-val. Ilyen esetben hatszögünk ötszöggé, illetve

háromszöggé fajul.
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