A feladatban a legszokatlanabb fliggvény 7(n), probaljuk ezt kicsit mas formaban felirni! (1) = 0, 7(2) = 1 (hiszen
2-ig az egyetlen primszam a 2), tovabba 7(3) = n(4) = 2, n(5) = n(6) = 3, s altaldban minden m > 1-re

(1) Pm <N < Dmy1 esetén w(n) =m.

Ez a formula n = 1-re is érvényben marad py = 1 megéallapodassal. Az (1)-beli kettGs egyenl6tlenséghez m(n) = m-et
adva kapjuk, hogy p,, < n < pp41 esetén

(2) Pm+m <n+m(n) < pmi1 +m.

Vagyis mig n a pp,-t6l (pm+1 — 1)-ig fut, addig n + 7(n) csupa kiilonb6z6 és egyre nagyobb értékeket vesz {6l p,,, +m
€8 Pm+1 +m — 1 kozott (a hatarokat is beleértve). S mivel ebben a zart intervallumban pontosan annyi egész szam
van, ahany kiilénb6z6 argumentum, az n + w(n) fliggvény, mikézben n végigfut p,,-t6l (pp+1 — 1)-ig, minden egész
értéket felvesz p,, +m és pyo1 +m — 1 kozott, ezeket a szamokat is beleértve. Igy az n+ m(n) fiiggvény értékkészlete,
ami éppen a B halmaz, a kévetkez6 részekre bomlik:

1=po<n<p esetén po+0 és p; — 1 kozott;

p1 <n <py esetén p; +1 és po kozott;
p2 <n < ps3 esetén po +2 és p3 + 1 kozott;

Dm—1 <N < pm esetén pp_1+(m—1) és p, + (m—2) kozott;
Pm <N < Pmi1 €Setén p,, +m és ppi1 + (m— 1) kozott;

minden egész értéket folvesz (a hatarokat is beleértve). Ezért B-nek a pozitiv egészek koziil pontosan a p1 + 0, p2 + 1,
eoy Pm + (m —1), ... szamok nem elemei. Ezek pedig éppen az A halmazt adjak ki; az allitast bizonyitottuk.

Megjegyzés. Tulajdonképpen sehol sem hasznéltuk ki, hogy a p1, p2, ... sorozat éppen a primszamokbol all; a gyakorlat
allitasa tetszoleges (szigortian monoton novs) sorozatra és a hozzatartozo ,gyakorisag- fiiggvényre” igaz.



