A rovidség kedvéért hivjuk ,szépnek” azokat a szamokat, amelyek elGallnak két négyzetszam Osszegeként vagy
kiilonbségeként. Elgszor azt fogjuk belatni, hogy az allitas elsé fele igaz, tehat barmilyen szamnél van nagyobb hét
szomszédos szép szém.

Az Bsszes paratlan és az dsszes 4-gyel oszthato szam szép, mivel 2m+1 = (m + 1)°—m? és 4m = (m + 1)>—(m — 1)°.
Igy a 8k — 1, 8k + 1, 8k + 3, 8k + 4, 8k + 5 alakt szamok minden pozitiv egész k-ra szépek. Elegend6 most mar
megmutatnunk, hogy akarmilyen nagy k-ra van olyan k* > k szam, hogy 8k* + 2 szép szam. Valoban, ha k* = n?,
akkor 8n% 4+ 2 = (2n+ 1)> + (2n — 1)° miatt 8%k* + 2 szép.

Az 3llitas els6 fele tehat igaz, mert a 8n? — 1, 8n%, 8n% + 1, 8n” + 2, 8n? + 3, 8n? + 4, 8n” + 5 szdmok minden
pozitiv n-re szépek.

Az is latszik, hogy az allitds masodik feléhez elég belatni, hogy egyetlen 8k + 6 alakd szdm sem szép. Egy szam
négyzete 0 vagy 1, vagy pedig 4 maradékot ad 8-cal osztva, ezek koziil pedig semelyik ketts Osszege, illetve kiilonbsége
nem adja ki a 6 — illetve —2 — maradékot. Ez azt jelenti, hogy egyetlen szép szam sem adhat 6 maradékot 8-cal osztva,
igy az idézett kijelentés masodik fele is igaz.



