Jelolje a befogok hosszat a,illetve b, az atfogoét pedig c. Pitagorasz tétele szerint ekkor
(1) a? +b% =%

Egy négyzetszam 0, 1 vagy pedig 4 maradékot adhat 5-tel osztva. Ha a és b egyike sem oszthato 5-tel, akkor (1)
bal oldala 5-tel osztva 2 (1 4+ 1 alakban), O (1 + 4 alakban) vagy pedig 3 (4 + 4 alakban) maradékot adhat. Mivel a 2
és a 3 nem lehet négyzetszam — ¢ — maradéka 5-tel osztva, 0-t pedig a feltétel zarja ki, igy ha az atfogoé hossza nem
oszthato 5-tel, akkor valamelyik befogo hossza lesz 5-tel oszthato.

Ha mindkét befogd hossza paros, akkor szorzatuk oszthato 4-gyel. Azt allitjuk, hogy ez abban az esetben is igaz,
ha van paratlan befogo.

El6szor is vegylik észre, hogy mindkét befogd nem lehet paratlan. Ekkor ugyanis (1)-ben a® + b? paros, és igy ¢
paros négyzetszamként oszthato 4-gyel, mig a? és b2 4-gyel osztva 1-1, Osszegiik tehat 2 maradékot ad. Ekkor viszont
(1)-ben nem éallhat egyenlGség.

Ha most az egyik befogo — példaul a — paratlan, akkor tehat b paros, ¢ pedig paratlan. (1)-bol

(2) b2 = (c+a)(c—a).

Itt a jobb oldal mindkét tényez6je paros. Ha egyikiik sem oszthato 4-gyel, akkor 2-2 maradékot adnak 4-gyel osztva,
igy Osszegiik, 2¢ oszthato 4-gyel. Igy viszont ¢ paros volna, ez pedig nem igaz.

(2)-ben tehat a jobb oldal oszthato 23 = 8-cal is. Tudjuk, hogy egy négyzetszam — jelen esetben b? — primtényezss
felbontasaban minden primszam paros kitevén szerepel. Ez azt jelenti, hogy b* oszhato 2%-nel is, b tehat oszthato
4-gyel.

Ezzel belattuk, hogy ha (1) teljesiil, akkor ab oszthato 4-gyel. A haromszog teriilete, ab/2 igy paros szam. Mivel
pedig van 5-tel oszthato befogd, a teriilet oszthato 2 - 5 = 10-zel is, mérdszamanak utols6 szamjegye tehét 0.

Megjegyzés. Az allitds — miszerint egyrészt minden pitagoraszi szimharmasban van 5-tel oszthat6é szam, masrészt
a befogok szorzata 4-gyel oszthaté — méasodik fele a pitagoraszi szdmharmasok ismert jellemzése alapjan is konnyen
megmutathaté. A széban forgo jellemzés szerint a pitagoraszi szamharmasok felirhatok a = k(u? — v?), b = 2k - uv és
¢ = k(u®4v?) alakban, ahol k tetszoleges természetes szam, u és v pedig kiilonboz6 paritasa relativ primek, amelyekre
u > v. Lasd pl. Rademacher-Toeplitz: Szamokrol és alakzatokrol cimid miivét.



