I. megoldas. Mindkét oldalon 4-gyel szorozva, rendezés utan a bizonyitandéval ekvivalens
(1) 2a2 + 4ab + 20> + a + b — 4avb — 4by/a = 0

egyenl6tlenséget kapjuk.
A bal oldalon 4ab = —4ab + 4ab + 4ab felbontas utan kiilonbségek négyzetét, pontosabban ilyenek szamszorosait
ismerhetjiik fel. Valoéban :

202 — 4ab + 20* + a(1 — 4Vb + 4b) + b(1 — 4/a + 4a) =
=2(a—b)% +a(l —2vb)2 +b(1 — 2v/a)?.
A feltétel szerint sem a, sem pedig b nem negativ, igy (1) bal oldalan nem negativ mennyiségek Osszege all. Ezzel
a bizonyitast befejeztiik.
II. megoldas. A szoban forgo egyenlGtlenség mindkét oldala szorzatta alakithato, igy

(2) B(a+b)]<%+a+b)2x/&(\/5+\/5)

adodik.
A feltétel szerint a tényezdk egyike sem negativ, igy elegendd megmutatni, hogy a bal oldal ,,tényez6nként nagyobb”

a jobb oldalnal.
Az els6 tényezdk kozott fenndalld

%(Hb)g\/&

egyenlGtlenség a szamtani és meértani kozép kozti ismert egyenlStlenség két tagra (a és b nem negativ). Be kell még
latnunk, hogy a mésodik tényez6k kozott is hasonlod iranyu egyenlStlenség all fenn, azaz

1
§+a+bz\/5+x/5.

Ez példaul az els6 megoldas modszerével igazolhaté. Rendezés utan

<%+a+b>—(\/5+\/5)—%+a—\/5+i+b—\/5— <3—\/E>2+<1—\/5>2,

ami nem lehet negativ.

1
Megjegyzés. Mindkét megoldasbol leolvashatd, hogy egyenl6ség csak az a = b = 1 és az a = b = 0 esetekben all

fenn.



