Jeloljiik a koriilirt kor kozéppontjat O-val, a magassdgpontot M-mel. Betiizziik a haromszoget igy, hogy a = b
legyen, ekkor a — b = 0.

Ha a—b = 0, akkor a haromszog egyenlé szart, O és M rajta van az alaphoz tartozé magassagvonalon, ami egyben
fe szogfelezs is. A feladat feltételeit tehat barmely, az r sugard korbe irt egyenls szara haromszog kielégiti.

Ha a — b > 0, akkor M, O és f. helyzete fiigg attol, hogy a C sz0g hegyesszog vagy tompaszog (2. dbra).
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2. abra

Tudjuk, hogy f. és az AB oldal felez6 merdlegese a koriilirt kort ugyanabban a G pontban metszi. Jeloljiik M-bdl
és O-bol az f.-re bocsatott merglegesek talppontjat X-szel, Y-nal. A feltétel szerint M X = OY. Mivel MC 1. AB, és
OG L AB azért MCX< = OGY <, azaz CX M és GY O haromszogek egybevagok, ezért MC = OG =r.

Tovabba azt is tudjuk, hogy a magassagpont 2-szer olyan messzire van a haromszog csticsatol, mint a koriilirt kor

kozéppontja a csuccsal szemkozti oldal felez6pontjatol, tehat r = MC = 2-OF, ahonnan OF = L Az AOF derékszogi

haromszogben a befogo fele az atfogonak, amibdl kovetkezik, hogy AOF< = 60°, és ezért AOB<t = 120°. A keresett
haromszog C cstcsanal levs szoge tehat vagy 60° vagy 120° aszerint, hogy C' az AB hur O-t tartalmazé vagy O-t
nem tartalmazo oldalara esik. Az elsé esetben AB az OG sugar felez6 merdlegese, a masodikban ennek tiikorképe az
O kozéppontra.

Jelolje T a CB oldalon azt a pontot, amelyre BT = a — b. Ha C< = 60°, akkor ACT szabalyos haromszog,
tehat ATB<t = 120°, azaz T az AB folé irt, O-t tartalmaz6 120°-os latokoron van. Ha viszont C<t = 120°, akkor
AT B< = 150°, és C az AB hurnak az O-t nem tartalmazé partjan van.

Ezek ismeretében konnyen meg tudjuk szerkeszteni a keresett haromszoget. Az r sugara kor tetszéleges OG suga-
ranak felez6 merdélegese, illetve annak O-ra vonatkozo tiikorképe kimetszi a korb6l az AB oldalt.

AB folé 120°, ill. 150°-o0s latokorivet szerkesztiink az elé6bb mondottak szerint, a G-t nem tartalmazo partjukon.
(Mindkettének G a kozéppontja.) A koriveket B-bol az adott a — b tavolsaggal elmetszve kapjuk a T pontot, és BT
kimetszi a korbdl a haromszog C' csucsat. Az eddigi meggondolasainkat megforditva kovetkezik, hogy az igy kapott
haromszogek eleget tesznek a feltételeknek.

1985-11-390-1.eps
3. dbra

A feladatnak akkor van megoldasa, ha a — b sugara koriv metszi a latokorivet, azaz 0 < a — b < V/3r, és ekkor
(egybevagosag erejéig) 2 kiilonb6z6 megoldast kapunk.

Megjegyzés. A 4 pontos dolgozatok szerzéi csak azt a haromszoget talaltak meg, amelyben C'<t = 60°.



