Az f figgvényrdl tudjuk, hogy minden x, y egész szdmra
(1) fla—y*) = f2) + (v° — 22) - f(y).

Hatdrozzuk meg f (1984) értékét.

Megoldas. Ha y = 1, akkor (1) szerint minden = egészre

(2) fle=1) = f(z) + (1 —-2z) f(1).
Irjuk (2)-ben x helyére a pozitiv egész szamokat 1-t6l n-ig:

(3) f(0)=£(1) = f(1),

(4) fA)=f(2)-3-f(1),

(5) fln=1)=f(n) = (2n—1)- f(1).

Ezeket 6sszeadva az f(1), f(2), ..., f(n— 1) értékek mindkét oldalon szerepelnek, igy rendezés utan kapjuk, hogy

f(0) = f(n) = Sn- f(1),

ahol S, az elsG n darab pozitiv paratlan szam Gsszege. Ismeretes, hogy S,, = n?, masrészt (3) szerint £(0) = 0, igy ha
n pozitiv egész, akkor

(6) f(n) = f(1) - n?

Ennél tobbet azonban nem mondhatunk. Legyen ugyanis a tetszsleges valos szam, és tekintsiik az f(z) = a -z
fiiggvényt. Itt f(1) = a. Masfelsl
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f@)+ (y° —22) - f(y) = az® + (y* — 22)ay® = a(a® + y* — 2zy°) = a(z — y*)?,

ami nem mas, mint f(z —y?). Igy ha f(z) = ax?, akkor f-re teljesiil (1), vagyis f(1)-re semmi nem kévetkezik abbol,
hogy f-re teljesiil (1).
Igy f(1984) értéke tetszbleges lehet, hiszen minden A valds szamra van olyan f, amelyre teljesiil (1) és f(1984) = A,
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