Szinezziik ki a 3k osztopontot pirosra, azokat a pontokat pedig, amelyek a piros végpontd iveket egységnyi hosszi-
sagu részekre osztjak, feketére. Mivel két szomszédos piros pont koézott k£ esetben nincs fekete pont, k esetben 1, és k
esetben 2 van, a fekete pontok szama k + 2k = 3k. A piros és fekete pontok egyiitt egy 6k cstucsu szabalyos sokszoget
hataroznak meg. Huzzuk meg a kor 3k piros pontjabol kiindulé atmérgjét, és tegyiik fel a feladat allitdsaval ellen-
tétben, hogy nincs koztiik olyan, amelyiknek mindkét végpontja piros volna. Ez azt jelenti, hogy a sokszog minden
piros cstcsaval atellenben fekete talalhat6 és — mivel ugyanannyi piros csics van, mint fekete — minden fekete csicesal
atellenben piros.

A szabélyos 6k-sz06g oldalait két csoportba osztjuk: az els6be azok keriiljenek, amelyek végpontjai egyezs szintek
— legyenek ezek az E oldalak — a masodikba pedig azok, amelyek végpontjai kiilénb6z6 szintiek — K oldalak. Mivel
piros csiccesal szemben fekete van, feketével szemben pedig piros, azért E oldalakkal szemkozt is F oldal, K oldallal
szemkozt pedig K oldal van.

Az eredeti felosztas minden egységnyi hosszusagu ive F oldal, ez Gsszesen k darab, és ugyancsak F oldal minden
3 hosszusagu iv kozépss része. Igy az F oldalak szama 2k, a 6k-szog tobbi 4k oldala pedig K oldal.

Jeloljiik A-val a koriv egyik piros osztopontjat és legyen az A-bol induld atmérd masik végpontja B. Foltevésiink
szerint B fekete. Szamoljuk le a korén a K oldalakat elGszor A-tol B-ig, majd tovabb B-t6l A-ig. K oldallal szemben K
oldal van, ezért a K oldalak szama A-t6l B-ig ugyanannyi, mint B-t6l A-ig, azaz 4k fele, 2k. Ez azt jelenti, hogy A-t6l
B-ig haladva a cstucsok szine 2k-szor, paros sokszor valtozik. Ha tehat A piros volt, akkor mivel paros sok szinvaltas
utan jutunk a vele szemben levé B-hez, B-nek is pirosnak kell lennie. Ezzel ellentmondéasra jutottunk, vagyis van a
korben olyan atmérd, amelynek mindkét végpontja piros.



