(1) 254 > v/a(8s — 9a),
Megoldas. Felhasznaljuk, hogy az a oldalhoz tartozo6 silyvonal hossza a szokasos jelolésekkel
1
Sq = 5\/ 202 4+ 2¢2 — a2.

Ez példaul a Pitagorasz tétel segitségével bizonyithato. (Lasd Horvay K.—Reiman I.: Geometriai feladatok gydjteménye
I, 1673. feladat.) Ezt és a 2s = a + b + ¢ Osszefiiggést (1)-be helyettesitve kapjuk, hogy

(2) V202 4+ 2¢2 — a? > \/a(4b + 4c — ba).
A bal oldali gyok alatt allo kifejezés biztosan pozitiv. A jobb oldal azonban csak akkor értelmes, ha
(3) 4b + 4c — 5a 2 0.
E feltétel mellett (2) mindkét oldalat négyzetre emelhetjiik:
2% + 2¢% — a? > 4ab + 4ac — 5a?,
azaz
(4) 2(b—a)® +2(c —a)® > 0.

A keresett haromszogek tehat azok, melyekben az oldalakat tudjuk tgy csoportositani, hogy (3) és (4) egyarant
teljesiiljon.

Akérhogyan is csoportositjuk az oldalakat, (4) biztosan nem teljesiil, ha a haromszog szabélyos. Ha viszont a
haromszog nem szabalyos, az oldalakat barhogyan is csoportositjuk, (4) igaz lesz. Igy a nem szabélyos haromszogek
koziil azokat kell megkeresniink, melyekben az oldalak megfelel6 csoportositasaval (3), azaz

4b—a)+ (c—a)+3¢>0

teljesiil. Ez pedig biztosan igy van, ha a a haromszog (egyik) legrovidebb oldala. Ekkor ugyanis b—a > 0 és ¢ —a > 0,
és nem-negativ mennyiségek 0sszege is nem—negativ.

Végeredményben tehat a szabalyos haromszoget kivéve minden haromszégben van olyan ,,a” oldal — nevezetesen a
legrovidebb —, hogy a hozza tartozé s, sulyvonalra teljesiil az (1) egyenléGtlenség.
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