Tegyiik f6l, hogy vannak olyan a, b, ¢, d valos szamok, amelyekre

(1) ad —bc=1
és
(2) A+ +cE+d*+ab+cd=1.

E két egyenlet alapjan
A+ +E+d*+ab+ced = ad — be.

Rendezziik az egyenletet és szorozzuk 2-vel:
20 + 2b% + 2¢* + 2d° + 2ab + 2cd — 2ad + 2be = 0.

Tovéabb rendezve:
(a+b)?+(c+d)?+(a—d)?+(b+c)?=0.

A bal oldalon minden tag nem negativ, tehat egyenlGség csak akkor all fenn, ha minden tag zérussal egyenls, azaz
a+b=0 c+d=0 a—d=0 b+c=0

Vagyis a = —b, ¢ = —d, tehat ad = bc.
Ekkor viszont ad — be # 1. Ellentmondasra jutottunk a foltevésiinkkel, és ezzel igazoltuk az allitast.
Megjegyzések. 1. Az el6z6hoz hasonldan igazolhatd, hogy az
ad — bc =k,
A+ +F+d*+ab+cd=k

egyenldségek egyidejtileg akkor és csak akkor teljesiilnek, haa=b=c=d =k =0.
2. A komplex szamok korében a feladat allitdsa mar nem igaz. Ha pl.
iV/3—1 iV3+1

=b=1 = d=
a b C 2 b 2 b

akkor az (1) és (2) egyenlGségek teljesiilnek.
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