Ha a szamok kozott szerepel a 0, akkor szorzatuk is 0. Igy ha Gsszegiik is az, akkor mind a hat szam 0, hiszen
szamaink nem negativak.

A tovabbiakban feltessziik, hogy a hat szam mindegyike pozitiv. Jelolje 6ket novekvs (nem csokkend) sorrendben
rendre: A, B, C, D, E, F. A feltétel szerint:

(1) A-B-C-D-E-F=A+B+C+D+E+F.

Ha mind a hat szam egyenls, akkor innen A® = 64, azaz A > 0 miatt A% = 6 kovetkezik. Ennek az egyenletnek
nincs megoldésa a természetes szamok korében, tehat foltehets, hogy szamaink kozott vannak kiilonbozsk. Ekkor a
hat szam Osszegét hatarozottan noveljiik, ha mind a hat tag helyett F-et irunk. Igy (1) figyelembevételével:

A-B-C-D-E-F<G6F

és mivel F' > 0 ezért
P=A-B-C-D-FE <6.

Héarom 1-nél nagyobb természetes szam szorzata legaldbb 8, igy mivel P pozitiv, tényezsi koziil legfeljebb ketts
lehet 1-nél nagyobb. Tehat A= B =C = 1.
Ha D is 1, akkor (1)-b6l
4+ FE+F=FE-F.

Mindkét oldalhoz 1-et adva atrendezés utan szorzattéd alakithatunk:
5=E-F—-E-F+1=(E-1)(F-1).

Tudjuk, hogy F' > 1, igy (E — 1) is pozitiv. Az 5 csak 1-5-ként bonthato két termeészetes szam szorzatara, tehat a
nagysagviszonyok figyelembevételével (F —1)=1és (F —1)=5. Innen E =2 és F = 6.
Ha D > 2, akkor E < 6/D, igy D = E = 2. Ekkor (1)-bdl

AF =7+ F.

Ennek az egyenletnek azonban nincs megoldasa a természetes szamok korében.
Igy a feladatnak két megoldasa van:

A=B=C=D=E=F=0, iletve
A=B=C=D=1;, E=2¢és F=06.
Megjegyzés. A feladat altalanosithat6 6 helyett k£ > 2 darab szdmra. Kénnyen lathato, hogy
(2) nyg=ng=...=ngp_o=1, np_1=2; ng =k megoldas.

Az azonban altaldban nem igaz, hogy ez az egyetlen, a trivialistol kiilonb6z6 megoldas. Ha k = 5, akkor n; = no =
ng = 1; ng = ns = 3 is megoldas. Folvethets hogy k mely értékeire nem lesz az egyenletnek (2)-t6l kiilonbozs tipusi
nem trivialis megoldasa.



