I. megoldas. Jeloljiik a CA, AB szakaszok felezGpontjat G-vel és H-val, az AGH haromszog magassagpontjat
P-vel. Ismeretes, hogy a haromszogek kozépvonalai parhuzamosak a haromszog oldalaival, ezért az ABC, AHG harom-
sz0g A-bol induldé magassagvonala azonos. Mivel a BM, HP egyenesek egyarant merélegesek AC-re, parhuzamosak
egymassal. Emiatt a PH egyenes kézépvonal az AM B haromszogben, és P felezi az AM szakaszt. Az AH FG négyszog
paralelogramma, melyet a GH atlo két egybevagu részre vag, és e részek a GH felez6pontjara nézve szimmetrikusak.
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Ez a szimmetria P-t O-ba viszi, hiszen AP | OF, PG | OH, PH || OG. Tehat OF = PA = 3 AM.

II. megoldas. Jeloljiik altalaban a P-b6l Q-ba mutatd vektort @—val. Megmutatjuk, hogy az m , 2 O?
vektoroknak nemcsak a hosszuk egyenls, hanem maguk a vektorok is egyenléek. Ha még az O-bol A-ba, B-be, C-be
mutat6 vektorokat rendre a-val, b-vel, c-vel jeloljiik, és felhasznaljuk, hogy 2 - OF = b + ¢ kapjuk, hogy allitdsunk
ekvivalens az

a— 0T4 =b+c
Osszefiiggéssel. Azt kell tehat belatnunk, hogy

(1)

— —

Legyen M az (1) osszefiiggéssel definialt pont, megmutatjuk, hogy AM L ﬁ Valoban, B? =c—b,AM =c+b
és a b, ¢ vektorok hossza egyenld (hiszen O az ABC haromszogbe irt kor kozéppontja). Emiatt a b és ¢ vektorok
Osszeadasdhoz hasznalt paralelogramma rombusz és a (¢ + b), (¢ — b) vektorok allasat ennek a rombusznak az atloi

adjak. Hasonléan lathatoé be, hogy ﬁ)/[ il CT>4, C—>M il zﬁ

Megjegyzés. Hamarabb célhoz ériink, ha az ABC, FGH haromszogek hasonlosédgara hivatkozunk. Hogy ezt nem
tettiik, az annak érdekében tortént, hogy megmutassuk, esetiinkben csak a 2:1 ardnyd hasonlésag tulajdonsagaira
van sziikség, és ezek még visszavezethetGek az egybevagosag tulajdonsagaira. A bizonyitott allitas alapjan kénnyen
belathatd, hogy az OM szakaszt az ABC haromszog silypontja harmadolja. Tovibb menve megkaphatjuk az un.
Feuerbach kor tulajdonsagait.



