A feltételbdl kovetkezik, hogy p(x) értékkészletének minden elemét pontosan egyszer veszi fol. Ha ugyanis p(z1) =
p(x2), akkor P(p(z1)) = P(p(x2)), azaz x1 = a2 is fennall. Ebbo] viszont kivetkezik, hogy p(x) pontosan elssfok,
hiszen ez a tulajdonsaga sem masodfokd, sem 0-adfokd (konstans) polinomnak nem lehet meg.

Legyen most 27 adott valos szam. Mivel p(z) els6foku, igy értékkészlete a valos szamok halmaza, tehat van olyan

y1, amelyre p(y1) = 1, ekkor p(P(z1)) = p(P(p(yl))). A feltétel szerint viszont P(p(y1)) = y1, tehét p(P (p(yl))) =
p(y1) = 1, azaz ha z1 adott valos szam, akkor p(P(z1)) = 1, tehat p(P(z1)) = =.

Megjegyzések. 1. A feltétel magat a két polinomot nem hatarozza meg egyértelmten. Ha p(xz) = bx + ¢ tetszsleges

1
elssfoku polinom (tehat b # 0), akkor P(z) = 7%~ Z—c)

2. Ha elvégezziik a P(p(z)) helyettesitést, akkor rovid szdmolas utén
P(p(z)) = Aa’z* + 2Aaba® + (2Aac + Ab® + Ba)z® + (2Abc + Bb)z + Ac® + Be+ C.

Az az allitas, hogy ez csak ugy lehet egyenld x-szel minden x szam esetén, ha az els6foku tag egyiitthatdja 1, a tovabbi
egyltthatok pedig nullak, egyéltalan nem nyilvanvalé. Alapvets tétel mondja ki, hogy két polinom, mint fiiggvény
csak gy lehet egyenld, ha ,formailag” is azonosak. Akik a fenti induldssal oldottak meg a feladatot, ennél a lépésnél
kihasznaltak ezt a tételt.



