a) Az (1) kifejezésben 5 darab harmas szerepel, jeloljiik a kiilonb6z6 zarojelezések szaméat zs-tel; altalaban ha i
darab harmas szerepel, akkor a kiilonb6z6 zarojelzések szamat z;-vel. Tudjuk, hogy

(2) zo=1, z3=2,

és feladatunk z5 meghatéarozasa. A zarojelezés azt jelenti, hogy az (1) kifejezésben kijeloliink egy alapot és egy kitevot,
majd az alapot és a kitev6t kiilon-kiilon zardjelezziik. Az alap tartalmazhat 1, 2, 3 vagy 4 darab harmast, ekkor a
kitev6ben rendre 4, 3, 2, illetve 1 harmas lesz. A zardjelezések szamét az egyes esetekben tugy kapjuk meg, hogy az
Osszetartozo alap-kitevé parok lehetséges zardjelezéseinek szamat Osszeszorozzuk, majd a szorzatokat dsszeadjuk:

(3) zs5=1-24+20-23+23 20+ 24-1.

Ennek alapjan elbb z4-et kell meghataroznunk. Négy darab harmas esetén konnyebb dolgunk van, ugyanis az ,,alap”
most csak 1, 2 vagy 3 darab harmast tartalmazhat, igy a zar6jelezések szadma:

(4) 24 =1 234+ 29 29+ 23-1.

Ennek értéke (2) szerint 5, igy (3) alapjan zs értéke 14, azaz az (1) kifejezést 14-féleképpen zarojelezhetjiik.

b) Felirva a 14 lehetséges zarojelezést, az (ab)c = a"® sszefiigges alkalmazasaval mindegyiket 3%* alakra hozhatjuk,
és x elsfordulo értekei 4, 5, 6, 10, 27, 28, 81, 3, valamint 3%7. Igy a 14-féle zarojelezés legfeljebb 9 kiilonbozs értéket
szolgaltat, de ennyit kapunk is, hiszen az itt felsorolt 9 szam mind kiilonb6z6. (Ezt példaul belathatjuk ugy, hogy
felhasznaljuk, hogy azonos, egynél nagyobb alapt hatvanyok csak akkor egyenldk, ha a kitevsk egyenlsk.)

Megjegyzés. A megoldas a) felében hasznalt gondolatmenettel azt kapjuk, hogy

Zn=1-2zpn_1+29-2Zpn_o+...+2n_92 204+ 2n_1-1,

1<2n—2)
Zn = —
n\n—1

amibdl egy kis szadmoléds utdn azt kapjuk, hogy



