(1) Vi= i+ V.
Jeloljik az AE, BE, CE, DFE szakaszok hosszit rendre a-val, b-vel, c-vel, d-vel, és az ADFE, BCFE haromszogek

teriiletét ¢3-mal, t4-gyel.
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Mivel (1) mindkét oldalan pozitiv mennyiség all, (1) ekvivalens a bel6le négyzetre emeléssel kapott

t =11 +ta+ 2v/t1t2

feltétellel, amibdl

(2) t=1t1+to+1t3+1s
alapjan a
(3) ts 4ty = 2/t to

feltételt kapjuk.
Az ABE, BCFE haromszogek AFE, CE oldalanak egyenese kizos, ezért e haromszogek teriiletének arénya:

(4) titta=a:c

Hasonléan kapjuk,hogy
t3:ta =a:c,

tehat €y : ty = t3 : to, azaz t1ta = t3ly, igy (1) és (3) ekvivalensek a
ts +ty = 2\/T3ta
feltétellel, amibdl a
2
(VEs — Vi) =0
feltételt, és ebbdl az
(5) t3 =14

feltételt kapjuk. Azt fogjuk megmutatni, hogy (4) akkor és csakis akkor teljesiil, ha AB||CD.
A maér bizonyitott (4) Osszefiiggéshez hasonloan kapjuk, hogy

tl : tg =b: d,
tehat
s _ ity _ ad
ty  tity cb’
Emiatt (5) ekvivalens az
(6) a:b=c:d

feltetellel, ez pedig azzal, hogy az ABE, CDFE haromszogek hasonloak, vagyis AB||C D, amint azt bizonyitani akartuk.
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Megjegyzés. Azt, hogy a négyszog konvex, tobb helyen is felhasznaltuk: ez biztositja, hogy F belsé pont, ami

kell (2)-hoz, és a legutolso lépéshez, amelyben kihasznaltuk, hogy az ABE, CDE haromszogek ,,egymassal szemben”
vannak.



