Mivel a két szam jegyei ugyanazok s 6sszegiik 10000000000, a legkisebb 11-jegyd szam, azért mindkét szamnak
10-jegytinek kell lennie. Megmutatjuk, hogy a két szam utols6 jegye csak nulla lehet. Ebb6l mar kovetkezik, hogy
mindketts oszthaté 5-tel, s6t még 10-zel is.

Az allitast indirekt modon fogjuk bizonyitani. Feltessziik, hogy az allitds nem igaz, azaz hogy a két szam koziil
legalabb az egyiknek utolso szamjegye nem nulla — ebbdl ellentmondést fogunk kihozni. Ez az ellentmondés azt jelenti,
hogy kiindulé allitasunk téves volt, vagyis mindkét szam utolsé jegye 0.

Tegyiik fel tehat, hogy a két szam koziil legalabb az egyik utolsé szamjegye nem nulla. A két szam Osszege O-ra
végzddik, azaz az utolsé szamjegyek Osszege vagy 0 vagy 10. De O nem lehet, éppen feltevésiink értelmében, igy az
utolsé helyen allo szamjegyek Osszege pontosan 10 lesz, és 1 maradékot kapunk. A kdvetkezd, tizes helyiértéken is
nullat kapunk az Osszeg eredményéiil, ez viszont az 1 maradék miatt csak tgy lehetséges, ha a két szdmban a tizes
helyiértéken all6 szamjegyek Ssszege 9 (meg az 1 maradék adja ki a 10-et). Igy a masodik helyiértékrél is kapunk egy
maradékot.

Ezt igy folytathatjuk tovabb, azaz a két szamban a mésodiktol a tizedik helyiértékig az egymas alatt allé szamjegyek
osszege 9 lesz, az egyesek helyiértéken allo szamjegyek osszege pedig 10. Osszesen tehat a két szamban talalhato
szamjegyek Osszege 9-9 4 10 = 91.

Tudjuk, hogy a két szAmban ugyanazok a szdmjegyek szerepelnek, csak mas sorrendben. Ez viszont azt jelenti, hogy
ha két szam szamjegyeinek Osszegét szamitjuk ki, akkor minden szamjegy paros sokszor szerepel, azaz paros szamot
kell kapnunk. Az el6bb kapott 91 viszont paratlan szam — ellentmondés, az allitas bizonyitasat befejeztiik.

Megjegyzés. A megoldasban csak annyit bizonyitottunk, hogy a feladat kévetelményeit kielégits két szamnak nullara
kell végz&dnie. Hogy ilyen két szam egyaltalan van, azt nem bizonyitottuk. Ilyen szamok:
5 4 5 4 5 4 5 4 5 0
4 5 4 5 4 5 4 5 5 0
10 0 OO O 0O O OO0 O

Még az is igaz, hogy az ilyen szamok tizes helyiértékd jegye csak 5-0s vagy O lehet, tehéat a szamok nemcsak 5-tel,
hanem 50-nel is oszthatok.



