Az abran lathato téglalapok oldalegyenesei az abra egyenesei koziil valok. Az abran 31 vizszintes és 31 fiiggdleges
egyenes van. Az els6 vizszintes egyenest 31-féleképpen valaszthatjuk, a mésodikat a tobbi 30 koziil 30-féleképpen. Igy
azonban minden lehetséges valasztast kétszer allitottunk els: egyszer, amikor a kettd koziil az alsot valasztjuk el6szor,

és masodszor, amikor a felsét. Egy téglalap vizszintes oldalait tehéat

= 465-féleképpen valaszthatjuk ki az adbra

egyenesei koziil. Ezek mindegyikéhez 465-féleképpen vélaszthatjuk meg a fliggsleges oldalakat, igy az Osszes téglalap
szama 465% = 216 225.

A valasztott téglalap akkor lesz négyzet, ha fiiggsleges oldalainak a tavolsaga egyenls a vizszintes oldalak tavolsa-
gaval. Valasszuk egységnek a szomszédos parhuzamosok kozott felléps legkisebb tavolsagot. Ekkor az dbran lathato
legkisebb négyzet oldala 1 egység, a legnagyobbé 45 egység. Nevezziik az egységnyi tavolsagra levsé parhuzamosok kozti
sikrészt keskeny csiknak, a szomszédos, egymastol 2 egységre levs egyenesek altal hatarolt sdvot pedig széles csiknak.
Vegyiink fel két tetsz6leges parhuzamos egyenest, és szamoljuk meg, hany keskeny és hany széles csik van kozottiik.
Legyen az el6bbiek szama k, az utobbiaké [, akkor a két egyenes tavolsdga d = k + 2. Itt k és [ kiilonbsége legfeljebb 1
lehet, hiszen a keskeny és széles csikok felvaltva kovetik egymast, tehat k = [ 4 ¢, ahol € értéke —1, 0, vagy +1, és a két
egyenes tavolsaga d = 3l + . Eszerint a négyzetek oldalanak a hossza 1 és 45 kozott barmilyen egész szam lehet, és az
oldal hossza egyértelmtien meghatarozza a négyzetben levg széles csikok szamaét: ez az oldal hosszahoz legkozelebb levs
3-mal oszthatd egész harmada. Az oldal hossza és a széles csikok szama pedig egyértelmien meghatérozza a keskeny
csikok szamat is.

Ha az oldal hossza oszthat6 3-mal, mondjuk 3n, akkor | <n < 15, k =1 = n, és a négyzetben Osszesen 2n csik van.
Az els6 csikot az abran lathato 30 csik koziil 30 — (2n — 1) = (31 — 2n)-féleképpen valaszthatjuk meg, hiszen utana
még (2n — 1) csiknak kell elférnie. Tehat a 3n oldalt négyzetek szama (31 — 2n)?, és azoknak a négyzeteknek a szama,
amelyeknek az oldala oszthaté 3-mal

A=2924+27% + .. . +3%+12

Ha az oldal hossza (3n + 1) alaki, akkor 0 < n < 14, és k =n+ 1, = n. Ebben az esetben az els6 és az utolsé csik
keskeny, és az els6 csikot a 15 keskeny csik koziil (15 — n)-féleképpen valaszthatjuk ki. Tehat az ilyen négyzetek szama

B=152+142+... +22+1%

Ha az oldal hossza (3n — 1) alakia, akkor 1 <n < 15,és k =n — 1, = n. Ebben az esetben a széls6 csikok szélesek,

és az elso csikot (16 — n)-féleképpen valaszthatjuk ki. Az ilyen négyzetek széma szintén B, és az Osszes négyzet szama
N=A+2B.

Megjegyzés. Nem tekintettiik a teljes megoldés részének N numerikus kiszamolasat, hiszen az els6 n négyzetszam

Osszegére vonatkozo
nn+1)2n+1)
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Osszefiiggést a gyakorlatok megoldéi még nem tanuljak. Ennek alapjan

S, =

N = 530 —2- 515 = 6975,

hiszen B = 515, és A= 830 - 4815.



