A feladat szovege szerint b = 2a%, ¢ = 8a*, d = 128a®. b jegyeinek szamat jeloljiik n-nel, ¢ jegyeinek szamat pedig
k-val. Ekkor a kovetkez6 egyenlGséget irhatjuk fel:

(1) a-10"% 4262 - 10" 4 8a* = 1284%,
a # 0-val osztva, majd rendezve:
(2) 10"TF = (1284 — 2 - 10% — 84?).

Az egyenlGség jobb oldalan a zarojelben egész szam all. Ez azt jelenti, hogy a osztdja 10"+ *_nak, igy, a primtényezGs
alakjaban csak 2 és 5 szerepelhet.

Meg szeretnénk mutatni, hogy a nem lehet oszthato 5-tel. A feladat szerint a ¢ # 0 szam megegyezik a d szam
utols6 k jegyével. Ebbél az kovetkezik, hogy c, illetve d ugyanannyi nulla szdmjegyre végz6dik. Ha most a oszthatd
lenne 5-tel, akkor ¢ = 8a* oszthat6 lenne 10-zel, azaz ¢ nulla szamjegyre végzédnék. Masrészt d = 2¢ miatt d legalabb
kétszer annyi nulla szdmjegyre kell hogy végz&djon, mint ¢, ami nem lehetséges.

Igy a nem oszthato 5-tel, azaz a primtényezés alakjaban csak 2 fordulhat els, a 2-nek valamelyik hatvanya legyen
ez t, azaz a = 2. Bzt (2)-be téve, majd 4trendezve:

(3) gntkgntk — _gt+l+kgk | o3t43(gdt+d _ 1),
Tudjuk, hogy ¢ = 8a* = 2473 k-jegyti szam, igy

23]673 — 8]671 S 10]671 S 24154,»37

ahonnan
4t +6
3k —3 <4t +3, k< ;—,
4t +6
(4) k+t+1< + +t+1<2t+24+t+1=3t=3.

Ez az egyenl6tlenség azt jelenti, hogy (3) jobb oldala oszthato 2! ¥ -val. De ekkor a bal oldalanak is oszthatonak kell
lennie, ami csak tgy lehetséges, ha n+ k > k +¢ + 1, vagyis ha

(5) t<n-—1.

Felhasznalva azt, hogy b = 2a? = 22*!

n-jegyd szam, (5) miatt
23t < 237173 — 87171 < 1077,71 < 22t+1
amibdl

(6) 3t<2t+1,

azaz t =0 vagy ¢t = 1.
Az els6 esetben a = 1, b = 2, ¢ = 8, d = 128 valoban megoldéas, mig a masik esetben a = 2, b = 8, ¢ = 128,
d = 32768 nem megoldas. Ezek szerint az a szadm csak 1 lehetett.



