Vizsgéljuk meg, egymashoz viszonyitott helyzetiik szerint hanyféleképpen valaszthatunk ki két felezpontot a kocka
élein.

a) Els6 eset: a valasztott felez6pontok a kocka két parhuzamos élén vannak. Ha ugyanazon a lapon, akkor felezs
merdleges sikjuk athalad az illets lapon levs masik két él felezGpontjan.

Ha a két parhuzamos él a kocka egy atlos sikjat hatarozza meg, akkor felez6 meréleges sikjuk a kivalasztott élekkel
parhuzamos masik két él felezGpontjan megy at.

b) Masodik eset: a két kivalasztott felezGpont a kocka egy csiucsabol kiindulo két élen van. Ebben az esetben felezs
mer6leges sikjuk kdzos csicsboél kiindulé harmadik él és a vele atlésan parhuzamos él felezGpontjan megy at.

¢) A harmadik eset az, amikor a kivalasztott két felezSpont a kocka két kitérd élén van. Ekkor azt fogjuk belatni,
hogy az igy kivalasztott P és () pontokhoz mindig talalhato két felezGpont, amelyek P-t6l és Q-tol egyenls tavolsagra
vannak, igy tehat rajta vannak a P, Q) kozti szakasz felez6 mer6leges sikjan.

Gondoljuk meg el6szor, hogy a keresett két felez6pont egyike sem lehet a P-t, ill. Q-t tartalmazo a, b él egyikével,
pl. a-val parhuzamost c élen, mert akkor a felez6pontok tavolsaga kockaélnyi lenne, s ez akkor lenne egyenlé a masik
felezGponttol vett tavolsaggal, ha ¢ || b lenne. Ez pedig a és b kitér6 volta miatt lehetetlen. A keresett felezGpontot
tartalmazo élnek, tehat vagy van kozos pontja a-val is és b-vel is, vagy a-hoz és b-hez is kitérs.

Az els6 esetben a kocka a és b élére merdéleges és mindkettt metszé d él felezépontja lesz egyenld tavolsagra P-t6l

és Q-t0l. Legyen a kocka éle egységnyi, Pitagorasz-tétel felhasznélasaval adodik, hogy PX = X@Q =
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A maésodik esetben a d éllel 4tlosan parhuzamos e él Y felez6pontjardl van szo, ekkor PY = QY = 4/ =. Megtalaltuk
a keresett két pontot, tehat allitasunkat bebizonyitottuk.
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