1. Legyen a két kiilonb6z6 természetes szam a, ill. b. A feladat feltételei szerint

a+b

(1) 5~ = 10p+a,
(2) Vab = 10q + p,
ahol p és ¢ a két kozépérték szamjegyei; ezért

(3) 0=¢=9, 0<p=9.

A szamtani és mértani koézép kozotti egyenltlenségbdl a # b alapjan
10p+q>10g+0p és ebbdl p>q.
(1)-bal, ill. (2)-bsl
a+b=210p+q) é  ab=(10g+p)?,

eszerint a és b a kovetkez6 masodfoku egyenletnek tesz eleget:
(4) 2% — 2(10p + q)z + (10g + p)* = 0.

Egész egyiitthatos masodfoku egyenletnek csak akkor lehet mindkét gydke természetes szam, ha a
(5) D=4-9-11(p+q)(p—q)

diszkriminansa teljes négyzet, vagyis minden benne el6fordulé torzstényezs paros kitevivel szerepel.

Tehat p + g = 11, hiszen (3) miatt a p — ¢ nem lehet 11, mésrészt p+ ¢ < 18 < 2- 11. Ebbdl az is kovetkezik, hogy
p és q egyike paros, mésika paratlan.

Most mar p — q csak egy 9-nél kisebb paratlan négyzetszam lehet, vagyis

p—q=1,

igy pedig
p =6, q=>5,
és a két szadm a = 32, b = 98, sorrendjiik a kévetelményekben lényegtelen.
Valéban, a két kozépérték
a+b

: 65 e Vab=56,

eleget tesz a feladat kovetelményeinek.
2. A 12-alapu szamrendszerben (4) és (5) igy alakulnak:

2® —2(12p + )z + (12¢ + p)* = 0,
D =2%-11-13(p — q)(p + ),
ahol 1S p—q< 11,1 S p+qgS2l,ap+q =13, p—q = 11 foltételezés viszont p = 12-re vezet, ami nem lehet
szamjegy ebben a rendszerben.

Megjegyzés. Az eredeti versenyfeladat ezt is tartalmazta: ,Keresend$ tovabbi olyan szamrendszer, amelyben a
(kiilonben véltozatlan) probléma szintén megoldhato.” Nos, ilyen a 9-es alapszamu rendszer 9118 és 920 szama,
(vagyis 98 és 18) szamtani kozepiik 964, mértani kozepiik V) 46.



