Legyen a keresett négyzetszam szamjegyekkel kiirva N? = ABCDE, ahol A > 0és A+ B+ C + E = 2D, tehat
D > 0. Ezek szerint egyrészt 100 < N < 317, masrészt mind az 6t szamjegy sszege 3D, igy N? oszthat6 3-mal. Ekkor
maga az N alap is oszthato 3-mal és N2 oszthat6 3% = 9-cel. Ugyanis négyzetszam torzstényezds alakjaban ugyanazok
a primszamok fordulnak els, mint alapjanak felbontasaban, éspedig rendre 2-szer akkora kitevével. Tovabbmenve N2-
tel egyiitt szamjegyeinek 3D Gsszege is oszthato 9-cel, és ezért maga D is oszthaté 3-mal. Igy pedig D a 3, 6 és 9
szamjegyek valamelyikével egyenld.

D széba jové értékei mindegyikéhez konnyen megkereshetjiik E-nek vele egyiitt szoba joves értékeit, annak alapjan,

hogy minden négyzetszam kétjegyii végzédése — mint esetiinkben a DE kétjegyt szam — egyenl a 02, 12, 22, ..., 252
szamok kétjegyt végzGdésének valamelyikével.
Valoban, ha n a0, 1, ..., 25 alapok barmelyikét jeloli, akkor (50k + n)2 végzidése (ahol k egész szam) ugyanaz,

mint n? végzédése, mert kiilonbségiik
(50k +n)? — n? = 100(25k> + kn),

oszthato 100-zal, és az (50k & n) alak minden egész szamot magaban foglal.

Marmost a 0%, 12, ..., 252 kétjegyd vegzédései koziil D = 3-hoz egyediill DE = 36 tartozik hozza. D = 6-hoz
DE =61, 64 és 69, végiill D = 9-hez DE = 96.

Nem lehet azonban DE = 36, mert igy £ =6 = 2D és ez A = B = C = O-ra vezet.

D = 6-ra attérve tekintsiik elGszor a DE = 69 végzédeés esetét. Igy a 0 és 25 kozti alapok koziil csak a 13 négyzete
végzddik, tovabba a fentiek szerint minden 37, 63 és 87 végzddésd alap négyzete. Ezek koziil csak a 3-mal oszthato —
vagyis 3-mal oszthaté szamjegyOsszegld — és a 100 és 317 kozti alapokat kell tovabb vizsgalnunk. A 13-as végzddést a
széazas értékid helyen csak a 2 egészitheti ki 3-mal oszthat6 szaAmma, a 37-est szintén csak a 2, viszont a 63 és 87 elé —
amelyek maguk is 3-mal oszthato szamok — nem irhatunk itt megfelel§ szamjegyet.

A talalt 213 és 237 esetében N? kezdG jegye A > 4, igy pedig A+ B+ C+ E > > 13+ B+ C > 2D = 12, ezek
tehat nem felelnek meg.

Hasonléan DE = 61-et valasztva, N végzddése csak a 19, 31, 69 és 81 szamok valamelyike lehet és ismét csak az
els6 ketts egészithetd ki a szazas jeggyel foltételeinknek megfelels szamma: 219-re, ill. 231-re. Az els6vel 219 = 47961,
nem felel meg, a masodik viszont megfelels: 2312 = 53 361.

Ha pedig DE = 64-et probalunk, N-nek 08, 58, 42 és 92 végzédési lehetségei alapjan 1082, 2582 és 1922 vizsgalando
meg, koziiliik csak az els6 felel meg kovetelményiinknek.

Végill D =9, DE = 96 esetén N kétjegyd végz6dése 14, 36, 64 vagy 86, maga N 114 vagy 264, vagy 186, és az
elsé és utolsd meg is felel.

Mindezek szerint az elSirt tulajdonsaga a kovetkez6 négy négyzetszamnak van még: 11664 = 1082, 12996 = 1142,
34596 = 1862, 53361 = 231°.

Megjegyzések. 1. Az utolsé lépésben mell6zott 264% = 69 696 érdekessége a szimmetria, és hogy benne A+ B+ C +
E =3D.

2. A kétjegyl négyzetvégzddésekre tett megallapitasunk igy is kimondhat6: ha két egész szamot a szdmvonalon
olyan pontpar abrazol, melyek egymas tiikorképei a szdmvonal valamely 25k alakt szamot abrazold pontjara nézve,
akkor a két szam négyzetének kétjegyd végz&dése megegyezs.

Hasonloan mar az (5k + n)? négyzetszamok egyjegyti végzédése megegyezs.



